I. megoldas. A k korbe irt 0105 ... O7 szabalyos hétszog csicsai koziil valasztott 010204 haromszog szogeire
a keriileti szogek tétele szerint Oy < : O1 <€ : O << = 1 : 2 : 4. Jeloljiik szogfelezGinek a szemben fekvs oldallal valo
metszéspontjat rendre Fy, Fy, Fa-vel, Fo-t nyilvan az O2Og hur metszi ki, F}-et pedig O10s3.

Mivel még O20¢ = 0104, azért Fy az O102040¢ szimmetrikus trapéz atloinak metszéspontja. Eszerint az 010404
haromszog elfordithato Fy koril ugy, hogy O, O4 rendre Os, Og-ba jusson; forduljon egyidejileg Os a P pontba.
OgO2P < = 040104 < = 00204 <, a forgasi iranyokat is beleértve, ezért P az O304 hiron van, tovibba ugyanigy
az OgO3 huaron is, ezek metszéspontja.

o:: Tt oﬁ

Jeloljiik az X pont ilyen forgatottjat X'-vel (vagyis O1050) = O2POg), és tekintsiik az F3, F; pontokat. Fjy = F»,
helyben maradt. Az OgF, = f felez6 felezi az 0203 ivet, tehédt atmegy k kozéppontjan. Igy F; azonos Fi-gyel, egymas
tiikorképei f-re, hiszen F; a POs oldalon, vagyis az O4O2 egyenesen van, és ez az 0103 egyenes, az O1 F} felez6 képe.
Eszerint FyFy = FyFy = FyFy, az Fo Iy Fy hdromszog valoban egyenls szar.
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II. megoldas. Legyenek az ABC' haromszog szogei az adott aranyparok sorrendjében a, 3, 7y, a cstcsukbol induld
szogfelezGk altal a szemben fekvs oldalbol kimetszett pontok rendre D (a BC-bdl), E és F. Szemlélet és mérés szerint
FD = FE, ezt bizonyitjuk.

Az aranyt visszafelé olvasva v/2 = (3, tehat egyrészt a BCF haromszog egyenls széara: BF = CF, maéasrészt
FCA < = FBC <« igy elég lenne azt belatni, hogy az F'BD haromszog rafordithaté az F'C' E haromszogre. A CE = BD
egyenlGséget bizonyitjuk, felhasznélva az ardnybeli és a szerkesztésbeli felezésekbdl ered6 hasonlosdgokat.

Jeloljiik a szogfelez6k metszéspontjat O-val. Tekintsiik a hasonlé haromszogekbdl alakitott aldbbi parokat, alat-
tuk zarojelben az egymds utani szogek meértékszamai allnak, alkalmi egységnek valasztva az e = 180°/14-et. Irjuk
alajuk megfelel6 oldalparjaik ardnyaibdl 2-2-nek az egyenlGségét, szorozzuk 0ssze a bal, valamint a jobb oldalakat és
egyszertsitsiink:



BDA AN~ COA A CEB A~ OCB A OCB A~ CBA A

(4:9:1) (8:4:2) (8:4:2)
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Ezt akartuk bizonyitani, és ezzel a feladat allitasat is bebizonyitottuk.

Megjegyzések. 1. A P. 336. probléméaban adodik, hogy specialis haromszogiinkben C' D F'E hurnégyszog.
2. Sokan trigonometriai eszkozokkel bizonyitottak az allitdst — nagyon hosszan.



