I. megoldas. Jeloljiik a BC' oldal felez6pontjat F-fel. Amig O, F és P egymastol kiilonbozk (és A-tol is), az
OPA és OPF (valodi) derékszogt haromszogekbsl

B 2
¢ + PF?,

PA? =0A* - OP? = OB* - (OF* - PF?) = BF? + PF? =

hiszen OA = OB. Vegyiik észre, hogy itt PF a PBC héaromszog P-bdl induld silyvonala, tehat ismert Osszefiiggés
szerint

PF? = 2(213192 +2PC? — BC?),

ezt beirva .
PA?% = 5(PB2 + PC?),

szavakban: PA négyzetes kozepe a PB, PC hosszusagoknak.
\

A font egyeldre kizart esetekben is érvényes a talalt 6sszefiiggés, de semmitmondo.

P azonos O-val, ha AF egyenes atmegy O-n, és ekkor a haromszog egyenld szaru: AB = AC, a vizsgalt 3 hosszusag
egyenls. Es akkor is ez 4ll, ha mindjart F azonos O-val, vagyis a kiinduléasi haromszogben A-nal derékszog van. (F és
P egybeesése lehetetlen az O-t6l kiilonb6z6 pontban.)
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Megjegyzés. A silyvonalra felhasznalt kifejezés bizonyithatd abbol, hogy paralelogramma oldalainak négyzetosszege
egyenlS az atlok négyzetosszegével; ez pedig a Pitagorasz-tételnek az atlokra mint atfogokra vald alkalmazasabol, a
befogok iranyainak az egyik oldalpart és a hozzajuk tartoz6 magassagot véve. (Kiadodik a cosinustétel alkalmazasaval
is, de az kerils ut.)

II. megoldas. Helyezziink derékszogt koordinata-rendszert alakzatunkra, origdjat tegyiik a kér O koézéppontjaba,
ordinatatengelyét pedig allitsuk parhuzamosra az AF sulyvonallal. Ez azt jelenti, hogy A és F abszcisszaja kozos, jelol-
jik p-vel, igy P koordinatai (p, 0), B és C abszcisszai pedig p— g, p+ g alaktak, és koriink sugarat hosszusagegységnek
valasztva ordinataik is kifejezhetSk. (Csak a négyzetiikre lesz sziikségiink.)

PA? =1—p?,
PB*=¢"+(1—(p—q)°) =1+2pg—p°,
PC? =¢* + (1—(p—|—q)2) =1-—2pq — p°.
Vegyiik észre, hogy innen
2pq = PB? — PA? = PA? — PC?,

tehéat
PB?>+ PC?=2. PA2
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