I. megoldas. Tegyiik fel a kérdést ebben a forditott megfogalmazasban: eljuthat-e a P pont az AC szakasz
tetsz6leges P* pontjaba? A valaszt a P-t el6allito eljaras megforditasaval készitjiik el6. Messe AB-t a P*-ban AC-re
allitott meréleges N*-ban. P*-ot akkor és csak akkor éri el P, ha van AC-n olyan M* pont, amelybél az N* B szakasz
derékszogben lathato; mas szoval: ha az N* B a&tmérsji k* Thalész-kornek van kozos pontja AC-vel. Tovabb csak ilyen
P*-okkal foglalkozunk.
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1. dbra

Megmutatjuk, hogy ha két koz6s pontja van k*-nak és AC-nek: M™* és M™** agy, hogy AM™ < AM™, akkor C-nek
a P* altal elért megkozelitése javithato, AC-nek barmely, az M™ és M™** kozti M, pontjdhoz olyan P; tartozik, amelyre
CP, < CP*. - Konnyt belatni, hogy mindkét kozos pont A és C kozott van, tehat M, is. Tekintsiik azt a kq kort,
amelynek O; kozéppontja az AB egyenesen van és amely dtmegyMi-en és B-n; legyen az Mi-b6l képezett pont Ny,
tovabba messe a BM; egyenes k*-ot M’-ben. Igy a hasonlé BN M, és BN*M’ derékszogt haromszogekbol

BM; . .
hiszen M; a k* belsejében van, tehat BM’ > BM,. Ekkor pedig a két 4&tmérs AC-n levd vetiileteire CP, < CP*,
amint allitottuk.

2. abra

Ezek szerint csak akkor nem javithaté C-nek P* altal elért megkozelitése — vagyis akkor a legjobb — ha k*-nak
pontosan egy kozos pontja van AC-vel, ha M*-ban érintkeznek. Ekkor az M* O™ sugar merdleges AC-re és parhuzamos
BC-vel, az M*BO* haromszog egyenls szara (2. abra):

ABM*C< = BM*O*< = M*BC«,

a kérdéses P* pontot el6allito6 M™* pontra M* B felezi az ABC szoget. Ekkor P* megszerkesztésében N* mell6zhet6,
M*O*||CB és BN* = 2- BO* alapjan P* a C-nek M*-ra valo tiikorképe.

A szogfelezs osztasarany-tétele alapjan az ABC haromszog oldalait szokdsosan jellve
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CP*=2CM* =



ekkora a C'P tavolsdg minimuma.

nunk a minimélis BN-re vezet6 M pontot. Jellemezziik ennek helyzetét az ABM < = z szoggel. Ekkor M BC'< = f—=x,
és ismert azonossag alkalmazasaval (3. abra):

BM BC 2a 2a

BN = = = > .
cosx cos(B—xz)cosx cosfB+cos(B—2x) ~ cosfB+1

3. dbra

Egyenl6ség létre is johet, éspedig akkor, ha cos (8 — 2x) = 1, vagyis = (/2.
Tovabb az I. megoldas szerint haladhatunk.



