Kovessiik az 6tszog szerkesztését a jobb oldalon szerepls C, D szogekbdl. Az oldalak kozos hosszat valasztjuk
egységnek. Barmelyik harom egymaéas utani csics egyenls szard haromszoget hataroz meg, és ennek alapja az 6tszog
egyik atloja, igy pl.

BD =2 sin%,

C
BD2:4sin2§:2—260sC.

1. dbra

A BDFE haromszogbdl a cosinustétel alapjin
BE? = BD? + DE? —2BD - DE cos BDE «,

és amennyiben a BD egyenes szétvalasztja a C, E cstcsokat (1. abra):

C C
BDE<x=D<x—-BDC<x=D — (900—5) :D+5—90°,
(2) BE2_3—2cosC—4sin%sin<D+%>,
majd a 2 sin x sin y = cos (x — y) — cos (z + y) azonossag folhasznalasaval
(3) BE?*=3—2cos C —2cos D+2cos(C+ D).

2. dbra

Ugyanerre a kifejezésre jutunk akkor is, ha E a BD-nek C-t tartalmaz6 partjan van, mert bar ekkor hasonléan (2.
abra)

BDE< =BDC< — D < =90° — (D+§),



de ennek cosinusa egyenlé az elGbbiével.
Masfelsl a BAE héromszogbol

(4) BE? =2 —2cos A,

és a (3), (4) egyenlSségbdl rendezéssel megkapjuk a bizonyitandé allitast.

3. dbra

Az utobbi lépésben nem néztiik, hogyan esik a BE egyeneshez képest az A és D csics, mert bar az 1. abra A*
pontjaban — amelyre ugyancsak A*B = A*FE = 1 — konkav szoge van az A*BCDE 06tszognek, de arra is cos A* =
cos (360° — A) = cos A.

Megjegyezziik, hogy (1) akkor is érvényes, ha a jobb oldalan szerepls C és D valamelyikénél van 180°-nal nagyobb
sz0g, és ekkor is adodhat egyszertien konkav idom, mint a 3. abrdan ABCDE™ (ahol cos C és cos D ugyanaz, mint
a 2. abran). Azonban nem kivanunk belebonyolédni a hurkolt A* BCDE™ idomok elemzésébe, hogy melyik az idom
belseje, hogyan volnanak a belsd szogek az egymas utani C-nél és D-nél stb.

Szampéldank elgkészitéséil kimondjuk: az eredeti alakjaban (1) arra alkalmas, hogy az egyenld oldala 6tszog két
szomszédos sz6gebdl kiszamithassuk a veliik szemben levs szoget (ti. amelyik egyikiikkel sem szomszédos), a 4. abra
els6 sémaja szerint A-bol és B-bsl D-t.
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4. dbra

Folirhattuk volna azonban (2) és (4) egyenlGségét is, és ebbdl a

(5) D+~

) ( C) 14+2cos A—2cos C
sin 5 ) =

4 sin —

alak a feladat megforditasara alkalmas: két nem szomszédos ismert szoghdl annak a kettének a kiszamitasara, amelyek
szemben vannak a két ismert kozti szoggel. A masodik séman a kozbiils6 B-vel E is szemben van és (5)-ben egyrészt
A és C, masrészt D és E folcserélésével

sin (E+§>:1+2COSC—2COSA

4 sin —

(tiikrozés a masodik séma B-n atmend ,tengelyére”).



5. dbra

Most mar A = 95° és B = 105° alapjan (5. abra, mérethi) cos D = cos D* = cos A+ cos B—cos(A+B)—0,5=
+0,0937, amib6l D = 84° 37, D* = 275° 23'. Tovabb&

C+ =

. ( D) 14+2cos A—2cos D
sin 5 ) = -

4Sin5
B 1—cos B+ cos(A+ B)
V/3—2cos A—2cos B +2cos(A+ B)

= 10,2371,

D
ehhez az &dbra szemléletére tamaszkodva a C + 5= 166° 17" értéket vessziik, és igy C' = 123°59’. Végiil ugyanigy

= 0,1096,

) < D> 1—cos A+ cos(A+ B)
sin 5

E+2) =
V/3—2cos A—2cos B +2cos(A+ B)

D
E+ 5 = 173°43, E =131°24".

Atalakitasaink szerint a C, D, E szdgeket egymastol fiiggetleniil, kozvetleniil az adatokbol szamitottuk; az ered-
ményekre teljesiil C'+ D + E = 340° = 540° — (A + B).

A konkéav esetre ugy kapjuk C-bél és E-bol C*, E* értékét, hogy levonjuk belslik a CDED* rombusz alapjan
(180° — D)-t: C* =28°36', E* = 36°1".



