Legyen S(z) = R(x) — P(z) és T'(z) = R(x) — Q(x). A feltétel szerint S és T legfeljebb harmadfok, tovabba

(1) S(u)=T(u)=0
(2) S(@)=0; T(x)=0
(3) S(x) > T(x).

Megmutatjuk, hogy létezik olyan 0 < A < 1, amelyre T'(z) = A - S(z). Ebb6l atrendezéssel adodik az eredeti allitas.

Paratlan foku polinomfliggvények értékkészlete az egész valos szamegyenes, igy (2) csak augy teljesiilhet, ha S és T
vagy masodfoku, vagy konstans polinom.

Ha mindketté masodfokad, (1) és (2) adja, hogy a két polinomnak pontosan egy gyoke van, igy felirhatok S(z) =
a-(x—u)? T(z) =b- (r —u)? alakban, ahol a és b pozitivak. (3) miatt a > b, igy A = b/a megfelel.

Ha a két polinom koziil csak az egyik masodfokd, a (2) és (3) szerint csak S lehet. Ekkor (1) miatt T(x) = 0 és
A = 0 megfelel.

Végiil ha T'(z) = S(z) = 0, a kivant egyenldség barmely A-ra teljesiil. Ezzel a feladat allitasat is bizonyitottuk.

Szendrei Gyorgy (Szeged, Sagvari E. Gyak. Gimn., IV. o. t.)



