Az ABCD pontrendszerben az AC és BD egyenesek merGlegesek, igy M metszéspontjuknal 4 derékszogi harom-
szog keletkezik. Az AB és CD atfogdk négyzetét Pitagorasz tétele szerint folirva, az AM, BM, CM és DM befogdk
négyzetét 1-szer—1-szer hasznaljuk fol, és ugyanez all a masik atfogopar: BC' és DA négyzetében; ennélfogva

AB? + CD? = BC? + DA
A vessz6s pontnégyes oldalaira k6zolt egyenlGségek szerint abban is teljesiil
(1) A'B? 4+ C'D?=B'C?+ D' A”
Tegyiik koordinata-rendszeriink x tengelyét az A’C’ egyenesre, és legyenek pontjaink koordinatai: A’(a, 0), B'(z1, 1),
C'(¢c, 0), D'(z2, y2). Ezekkel (1)-bél:
(21— a)® + 97 + (12— 0)* + 93 = (21 — )" + 97 + (22 — a)” +153,

rendezés utan
(a—c)(xg —2x1) =0.

Mivel A’ és C’ kiilénb6z6 pontok (kiilonben az A'C’ egyenes hatarozatlan), azért a — ¢ # 0, tehat xo —z1 = 0, azaz
x9 = x1. Eszerint a B'D’ egyenes parhuzamos az y tengellyel, vagyis merdleges A'C’-re. Ezt kellett bizonyitanunk.
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Megjegyzés. Latjuk, hogy az atlok merclegessége kapcesolatban all az oldalak négyzetosszegébdl képezhets AB? —
BC? + CD? — DA? kifejezés 0-értékével. Eszerint a négy oldal és a két atlo kozti szog — mint 5 adat — nem fiiggetlen
egyméstol, egyiitt nem elég a négyszdg meghatirozisara. Valéban, az abra valtozatai mutatjak, hogy tobb alak is
lehetséges ugyanabbdl a négy szakaszbol.



