b) A jobb oldal atalakitasa utan: 2|sinx| =

a)9—(—1°>0=9>(—-1)°=> -3<z2-1<3=>-2<z<4
3
\/§:>|sinx|=§:>x::|:%+k7r,kel.

) Olyan xz = +7 + km, k € Z értékeket keresiink, amelyekre igaz, hogy: —2 < x < 4. Ezek a kovetkez6k: z = 3

r = —
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2. DOE< = =72° ODE< = BCT< =54°; BCD< = 108°; BCD< = 108°; CBD< = 36°. Legyen CB = a.
4
= 4,94 cm.

Az 6tszog teriilete a DFEO haromszog teriiletének az 6tszorose.

4,942 sin? 54°

~ 41,99 cm?.
2 sin 72° W CIL

t=5

BF kiszamitasa: ABCD trapéz atloi az alapok aranydban osztjak egymést, mert a BCF és a DAF haromszogek

8- 8 ~3.05cm DG =305 cm FG=8— 2 ~ 19 cm.
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h l6ak. L BF=DG=x, —— = —
asonloak. Legyen T, — 101’

D

a) Legyenek a szamok sorrendben:

7y =10z +y; yz=10y+z; 20y =100z + y.

100z +y — (10y + z) = 10y + x — (102 + y);

y = 6z
egyenletb6l az x = 1 és az y = 6 megoldas adodik. Igy az egyes tablakon a 16; 61; 106 szamok lathatok. A keresett
sebesség: v = 106 — 61 =61 — 16 =45 kTm

) A kérdésre a kovetkezs egyenlet megoldésa adja a valaszt. Legyen visszafelé a sebesség u —. Ekkor
.
km

i =675 —.
innen u 54

4. Koénnyen belathato, hogy harommillié Ft alatt a masodik befektetés a jobb, hiszen az éves kamat 6,4%-nal is
magasabb, mig az elsénél csak 5,5%, ill. 6%. Ezért el6szor kiszamitjuk, hogy 3 milli6 Ft mennyire névekszik két év

alatt, milli6 Ft-ban szamolva:

Az els6 valtozat szerint
1. év: 1-1,0656+2-1,06 =3,175

2.6v: 3,175+ 0,175 1,07 = 3,362 25.

Tovabbi = Osszeget betéve:
T(z) = 1,07z + 3,362 25 = 1,1449 = + 3,362 25.

A masodik konstrukcioban
t(x) = 1,016%z + 3 - 1,016% = 1,135402 x + 3,406 206.



A T(z) = t(z) egyenlet gyoke adja azt az x értéket, melynél nagyobb z esetén az elsd, kisebb x esetén pedig a méasodik
befektetés a jobb.
1,1449 = + 3,36255 = 1,135402 = + 3,406 206; x =~ 4,596 336.

Tehat 4596 336 Ft-nal nagyobb Osszegt téke esetén az els6 befektetési forma kedvez6bb.

5. a) A haromnal nagyobb primszamok paratlanok, tehat mindkét szomszédjuk paros. Legyen a harom szam: p— 1;
p; p+ 1. Harom egymaést kovetd természetes szadm koziil az egyik oszthaté 3-mal. De ez nem lehet a p, mert haromnéal
nagyobb. Igy a p — 1 és a p — 2 koziil az egyik harommal is és kett6vel is oszthatd, tehat oszthato hattal.

by nt+4=(n2+2)°" —4n? = (n2 + 2 — 2n)(n® + 2+ 2n) és a kisebbik tényezs
n?4+2-2n=m-1)7>+1>1.

A miésodik tényezs meg ennél is nagyobb, a szorzat tehat Osszetett szam.

6. Kétféleképpen fordulhat el§, hogy fid is és lany is van a felel6k kozott: vagy két fia és egy lany, vagy egy fia és

két lany felel. Ezen lehetGségek szama:
6 4
-4 -6 = 96.
(2) 4+ ()

10 . 96
Az Osszes lehetGség: < 3 ) = 120. Igy a kérdezett valoszintség: p = 120 = 0,8.
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sz +costr  (sin”z + cos? z)” — 2sin® x cos? x - =5 —SIn” 2y

—1< —sin?2z <0,
1<2—sin?2z <2,

22#221.
2 —sin” 2x

A fliggvény értékkészlete az 1 < x < 2 halmaz.
Maximum: sin® 2z = 1, ekkor

sin 2z = +1; QI:g—Fkﬂ'; x:%—kk% (k eZ).

Minimum: sin? 2z = 0, ekkor
sin2x =0, 2x=km x= k% (k eZ).
8. a) Abbol, hogy 70%+60% = 130%, az kovetkezik, hogy a tarsasag 30%-a mindkét nyelven beszél. Igy 70%—30% =
40% csak németiil, 60% — 30% = 30% csak franciaul beszél.
i 30
A valasz: p = 100 = 0,3.
b) Az a 12 személy nem tud francidul, aki csak németiil beszél. Ez 40%. Akkor a 30% 9 {6, akik csak franciaul

beszélnek. Tehat azok szama, akik csak egy nyelvet beszélnek 12 + 9 = 21.
¢) Az eddigiekbdl kiszamolhato, hogy csak németiil 12-en, csak francidul 9-en, mindkét nyelven 9-en beszélnek. A 6

9
érkez6 tag a harmadik szamot 15-re valtoztatja. A tarsasag most mar 36 taga. A valasz: p = 36 = 0,25.

9. Legyen: a1 =z, b1 =x+8 ésag =x — 1, by = y. A két teriilet egyenlGségébdl felirhatjuk, hogy
(x — 1)y =z(x+8), ebbdl

_z(z+8) 2*+8 2P —z+9% n 9x

xr—1  z—=1 rz—1 r—1

3

92 —9+9

9 9
tr=04+9+ ——=2-14+——+10,
rz—1 rz—1 r—1

-1 3
y = (363 +—>+10.

z—1
Elég a zarojelben 1évé kifejezés minimumat meghatarozni. Ez egy pozitiv szamnak és a reciprokanak az 0sszege, amely
akkor minimalis, ha mindkét tag 1.

21 4.12
Tehat 2= =1, azaz & = 4y = —— = 16. Valasz: a1 = 4; by = 12; a = 3; by = 16,




