1. Hany (x;y) szampér (z és y egész szamok) elégiti ki az |z| + |y| < n (n természetes szam) egyenlGtlenséget?
Hany szampér ez n = 1000 esetén?
2. Irjuk fel azt a masodfoku egész egyiitthatoji egyenletet, amelynek egyik gydke \3/ 7+ 5V2.

3. Mutassuk meg, hogy harom egymas utan kovetkezs paros szam kozott mindig van olyan, amelyik 2 magasabb
hatvanyaval oszthat6, mint a masik kettd.

4. Mutassuk meg, hogy ha az ai,as, ..., a, szdmtani sorozat minden eleme pozitiv, akkor
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. Milyen nagy lehet a 10-es szdmrendszerben megadott ababab pozitiv egész szam legnagyobb primosztdja?

. Hany olyan egész szamokbol all6 (z;y) szampar van, amelyre igaz, hogy log, (5,/xy + 24) =1+log, y?
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7. Hany 2-nél kisebb pozitiv eleme van az a,, = —3 + log, (n + 4) sorozatnak?
8. Mely z esetén lesz minimalis a /22 4+ 9 + /22 — 16z + 73 kifejezés értéke?
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. Hatarozzuk meg az A, B, C értékeket, majd rakjuk nagysag szerint névekvs sorrendbe.
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C =cos(1-9%)+cos(2-9°) 4+ cos(3-9°)+...+cos(19-9°).

10. Egy iskolabol 6sszesen n tanuld és tanar indult egy autébuszos kirandulasra. Az eredetileg megrendelt auto-
buszok helyett eggyel kevesebb jott, ezért mindegyik autdbuszra 5-tel tobben szalltak fel. Hany autobuszt rendeltek
és hanyan indultak el kirdndulni, ha 300 < n < 4007

11. Az x és y pozitiv szamok szamtani kézepe egy derékszogli haromszog befogdinak 6sszege, mértani kozepiik az
atfogo. Fejezziik ki z-et és y-t a befogok segitségével.

12. Az AB atfogoja derékszogl haromszog befogoi 5 és 12 egység hossztuak. Rajzoljunk a befogoéira kifelé négyze-
teket, az ACEG és CBK H négyzeteket (G az A, K a B cstccsal szomszédos). Jelolje F' a GK szakasz, M pedig az
AB atfogo felez6pontjat. Hatarozzuk meg az M F' szakasz hosszat.

13. Egy téglalap alaku szoba padlojat négyzet alakua jarolapok fedik. A szoba szélessége m, hossza n darab jarélappal
fedhets le (m < n). A jarélapok fele a szoba fala mentén van. Hény kiilonb6z8 mérett szoba elégiti ki ezeket a
feltételeket?

14. Bizonyitsuk be, hogy nincs olyan mértani sorozat, amelynek els6 eleme 3, az n-edik eleme 13, az els6 n elem
reciprokainak Osszege 8.

15. Két évre befektettiink 400 ezer forintot. A mésodik év végén 521 920 forintot vehettiink fel.

a) Hany szazalék volt az atlagos évi hozam?

b) A méasodik évi hozam 4,5 szazalékponttal magasabb volt, mint az els§ évi. Hany szazalék volt a ténylegesen elért
hozam az egyes években?

16. Fiigg6on nehezékeként olyan tomor, acélbol készitett testet hasznalunk, amelyik egy 2 cm oldali szabalyos
0tszog egyik szimmetriatengelye koriili forgataséval szarmaztathato.

a) Mekkora a nehezék tomege? (Az acél sirtsege 7840 kg/m?>.)

b) Ha a nehezék forgashengerbdl forgacsolassal (esztergalassal) késziil, legalabb hany szézalék hulladék keletkezik?
(A henger és a bel6le késziilt test forgastengelye azonos.)

17. Az ABCD konvex négyszog atloi merdlegesek. Az AB, BC, C'D oldalak felez6pontjai rendre Fy, Fo, F3. Az
atlok P metszéspontjanak és az oldalfelez6 pontok tavolsaga PFy = 15, PF, = 13, PF3 = 5 egység. Hatarozzuk meg
az ABC D négyszog keriiletét.

18. Oldjuk meg a \/x —1-2vz -2+ \/x + 2 —4vx — 2 < 3 egyenlGtlenséget,.

19. Egy {a,} sorozat egymast kovets elemeinek kiilonbségei egy {b,} mértani sorozat egyméast kovetd elemei.
A meértani sorozat n-edik eleme 2-vel nagyobb, mint a,, minden n-re. Az {a,} sorozat els6 harom elemének Gsszege
7-tel kisebb, mint a4. Adjuk meg mind az {a,}, mind a {b,} sorozat elsé 5 elemét.

20. Adott a koordinatasikon ez e egyenes és a vele parhuzamos v vektor. A P és ) pontot eltoltuk a v vektorral,
majd a kapott P’ és Q' pontokat tiikroztiik az e egyenesre, igy kaptuk a P” és Q" pontokat. Hatarozzuk meg az e
egyenes egyenletét és a v vektor koordinatait, ha tudjuk, hogy P(1;2), P"(4;3) és Q(0;4), Q"(6;2).



