Scharnitzky Viktor matematikus, f6iskolai tanar emlékére

Rabai Imre

1. Oldjuk meg a rendezett valos szamparok halmazan a kovetkezs egyenletrendszereket:
a) (z+ 1)y =0, b) 2’4 ay =2,

(¢ = 1)(y +1) = 0; y* —2zy =5.

2. Legyen f: R = R, f(x) = 22 — 2z + 4. Igazoljuk az f(k 4+ 2) = f(k) + 8k + 4 azonossagot.

3. Hatarozzuk meg az a paraméter értékét ugy, hogy a kovetkezs egyenletek egyik gyoke a masik gyokiik kétszerese
legyen:
1) 2%+ 3ax +2a® = 0; 2) 2? —3ax 4 2a* — 1 = 0;

3) 2? —3(a+ 1)z + 24 + 6a = 0; 4) 2’ +ar—2a—-4=0.

4. A koordinata-rendszerben adott két parhuzamos egyenes, e és f, valamint koztiik a k kor. A k kort az e egyenesre
tiikrozve az 2% +y? — 4z — 12y + 39 = 0 egyenletd k; kort, az f egyenesre tiikrozve pedig az 2% +y* — 162+ 12y +99 = 0
egyenletd ko kort kapjuk. Hatarozzuk meg azt a pontot, amelyre k; és ko kdzéppontosan szimmetrikus, illetve annak
az egyenesnek az egyenletét, amelyre a k; és ko tengelyesen szimmetrikus. Szamitsuk ki az e és f egyenesek tavolsagat.

5. Egy négyoldalu gula alaplapja az ABCD rombusz. A gila E csicsanak az alapsikra esé meréleges vetiilete
a rombusz atléinak F' metszéspontja. Szamitsuk ki a gula térfogatat és felszinét, ha a rombusz atloi AC' = 10 cm,
BD =18 cm és a gula magassaga FF = 12 cm.

6. Oldjuk meg a kovetkezs egyenlStlenségeket a valos szdmok halmazan:
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7. a) Igazoljuk, hogy az (a,) sorozat pontosan akkor szdmtani sorozat, ha minden 1-nél nagyobb természetes
SZAMTA Ap4+1 = 2Gpn — Qp—1.

b) Adott a d differenciaju (a,) szamtani sorozat. A sorozathoz talalhatok olyan p és ¢ valos szamok, hogy minden
1-nél nagyobb n természetes szam esetén a,y1 = 2pa, — ga,—1. Hatarozzuk meg p és ¢ lehetséges értékeit, ha (ay,)
(7) nem &llando sorozat; (i¢) olyan allando6 sorozat, amelyben a; # 0; (i4¢) olyan allando sorozat, amelyben a; = 0.

8. Egy kor keriiletének P pontjabol megrajzoltuk a PA = 12 ¢cm és PB = 16 cm hosszusagu hurokat. A PA hur
F felez6pontjanak a PB egyenestdl valo tavolsaga 2v/3. Szamitsuk ki a kor sugarat.



