1. Mivel 2 4+ 22 — 3 # 0, azért « # —3, x # 1. A mésodfoku tényezdket szorzatta bontjuk:
20 +2  (z—-3)(z+2)(z+1)
7T (x+3)(z—-1)

Szorozzuk mindkét oldalt 7(x 4 3)(x — 1)-gyel: 2(x +3)(z —1)(z+1) = 7(z — 3)(z + 2)(x + 1). Most O-ra rendeziink, és
kiemeliink (2 + 1)-et: 0 = (x4 1)(52% — 112 — 36). A masodfoku tényezét szorzatta bontjuk: 0 = (x4 1)(z —4)(5z +9),
9

igy a megoldasok: 1 = —1, 2 =4, x3 = —5

2. A feladatban szerepls tortek nevezsi és az osztand6 nem nulla: a # —1; 0; 1. Hozzunk egyszeriibb alakra:

a+1+a—1 4a? _ 2 2 — 2a + 2a? _
l—a a+1 a2—-1) \ad3+a? a? a

 —a?—2a—-1+4+ad*-2a+1—-4a> 2—-(2—-2a+2a®)(a+1) —4a(a+1) a*(a+1) 2a+2
(a—1)(a+1) ' a?(a+1) (a—1D(a+1) —2a3 a—1"
20+2 2(a—-1)+4
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Alakitsuk ezt a kovetkezs modon: =2+ 1 Vagyis az a — 1 lehetséges értékei: —4; —2; —1;
a— a—
1; 2; 4, amib6l a-ra adodik: —3; —1; 0; 2; 3; 5.

A kikotéseket figyelembe véve az a értékei: —3; 2; 3; 5.

a—1

3. Szamoljuk ki a, b és ¢ pontos értékét:

sin39° +sin13°  2sin 3974187 . o5 3972137 25in26° - cos 13°
- _ — — —9.ph=+102+e25 — /10lg100+1g25 — 1/1()lg2500 —
sin 26° - cos 13° sin 26° - cos 13° sin 26° - cos 13° v

A harom pont: A(1; —2), B(3;50), C(4;76). Igy AB(2;52), BC(1;26), vagyis AB = 2- BC. Ez azt jelenti, hogy A, B,
C egy egyenesen vannak.
4. Az 1. eset: z Ft befektetés esetén egy év milva a kovetelés 1,2z Ft. Vegyiik figyelembe az inflacié mértékeét is,
1,2
ezért az Osszeg értéke % ~ 1,0435z Ft lesz.

A IL eset: z Ft befektetés esetén egy év milva a kovetelés 1, 122 Ft. Most is vegyiik figyelembe az inflacié mértékét,

1'12;” ~1,0467z Ft lesz.

igy az Osszeg értéke
Vagyis a II. valtozat a jobb a takarékoskodni szandékozénak.

5. Legyen az els6 tag a, a differencia pedig d, ekkor
a® 4+ 2(a+ d)* + 3(a + 2d)* + 4(a + 3d)? = 10a” + 40ad + 50d* = (a + 5d)* + (3a + 5d)>.

6. A korok atmennek a megfelels magassagtalppontokon a Thalesz tétel szerint. A két kor kozos hirja AA’, ahol
A’ magassagtalppont. Ha M a magassagpont, akkor a hir szeleteire vonatkozo6 tétel alapjan: AM - MA' = DM - ME
és AM - MA' = FM - MG. Ebbél kovetkezik, hogy DM - ME = FM - MG, vagyis a D, E, F, G pontok egy korén
vannak.

7. A harom oldal ismeretében az ABC haromszog teriilete kiszamithato, példaul igy:

tapc = \/s(s —a)(s — b)(s — ¢) = \/27(27 — 20)(27 — 13)(27 — 21) = V15876 = 126 cm?.

Pitagorasz tételét alkalmazva: A'B’ = /212 + (25 —5)2 = 29 cm, B'C' = /202 + (25 —4)2 = 29 cm, C'A’ =

V132 + (5 — 4)2 = V170 cm.

Az A’B'C’ haromszdg egyenls szart, alaphoz tartozé magassiga is Pitagorasz tételével szamolhato ki: my =

2
V170
292 — (T) = /798,5 cm.
VIT0- V7985 _ VI35745 o

Igy tA/B/C/ =
Ha a szoban forgo két sik hajlasszdge o, akkor tapc = tarpcr - cosa, hiszen az A'B’'C’ haromszdg merdleges
vetiilete az alaplap sikjara az ABC héaromszog. Vagyis cosa = 0, 6840, amibdl o ~ 46,8°.

8. Mivel f(z) = 22° — 32 + 22 = 2%(2? — 122 — 1), azért

f(sina) + f(cosa) = —sin® a(1 — sin® @) (2sin* a — 1) — cos? a(1 — cos? a)(2cos’> a — 1) =

2 2

= —sin? acos® a(2sin? a — 1) — cos? asin? a(2cos? a — 1) =

= —sin? acos? a(2sin® a — 1 + 2cos? a — 1) = —2sin” a cos? a(sin® a + cos> a — 1) = 0,

ami igaz, mert sin® o + cos® & = 1 minden « esetén.
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