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azonossag alapjan a bizonyitandé egyenldség a kovetkezd alakot olti:
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Ennek igazolasdhoz elég belatni, hogy
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vagy mas forméaban:
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A maésodik zardjeles kifejezés minden tagjat a cos a = cos(2m — «) Osszefliggés szerint atalakitva:
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Ennek alapjan a bizonyitandé Osszefiiggés a kovetkezs:
2n
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Zcos 5 7T1 =0.
k=0 nt

Ennek igazolasdhoz vegyiink egy egységnyi sugara korbe irt 2n + 1 oldala szabilyos sokszoget. Helyezziik el az x, y
derékszogl koordinata-rendszerben tgy, hogy a sokszog kdzéppontja legyen a koordinata-rendszer kezdSpontja, s az ¢
alapvektor az egyik csicspontba mutasson.

Megmutatjuk, hogy a szabélyos sokszog kdzéppontjabol a sokszog csicsaiba mutatd vektorok osszege O.

Ha ugyanis e vektorok mindegyikét 5 _T_ 1 szoggel elforgatjuk mondjuk pozitiv irdnyba, az 6sszegvektor is ugyan-
n

ennyivel fordul el, masrészt az Osszeadandd vektorok Osszességiikben ugyanazok maradnak, ezért Osszegiik is valto-

zatlan kell hogy maradjon. Ez csak Ggy lehetséges, ha az 0sszegvektor O vektor. nem lehet 27 egész szamu

tobbszorose, ha n > 1.>
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E cos 5 1 nem mas, mint az osszegvektor x koordinataja, a mondottak alapjan értéke tehat 0. Ezzel az (1)
n

k=0

egyenldséget minden n > 1 egész szamra bebizonyitottuk.
s

Az (1) egyenl@ség alapjan meghatarozhatjuk az / cos? x dx értékét. Osszuk a [0, 7] zart intervallumot n egyenld

) 0
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——— az 1 intervallum eleme, mivel
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részre. & =

1—1 < 121 <z'
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m(i=1,2,...,n).

A [0, 7] zért intervallumban folytonos cos? z fiiggvény 0-t6l m-ig vett integralja létezik, és a &;-re fennallo egyenlStlen-
ségek folytan

s
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cos?xdx = lim — E cos? .
0 =1

Az (1) egyenldséget felhasznélva
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