1. Az egyenlet gyokei akkor valosak, ha a diszkrimininsa nemnegativ, azaz ha
4m+1)2 —4-2(m*+2m) >0,
ami akkor teljesiil, ha
—1-vV2<m<-1+V2
m? 4+ 2m

5 = 2m? + 4m, azért

Mivel z1 +z9 = —(m+1) és dxjao =4 -
f(m) =2m?* +3m — 1.
17 3
f(m) legkisebb értéke a [-1 — v/2; —1 + v/2] intervallumon -5 amit az m = ~1 helyen vesz fel, mig legnagyobb

1 > T
értéke 2 (Z + \/5) -3 amit az m = —1 — v/2 helyen vesz fel.

T b b
2. a) Ismeretes, hogy minden haromszogben o = — és r = %, igy or = %.
s
b) A haromsz0g egyik oldala 2 egység, a masik két oldal Osszege 4 egyseég. Célszerd jeloléssel a két oldal 2 — z,

illetve 2 4+ x, ahol 0 < z < 1. A széban forgd korok teriiletének szorzata

flz) = ®m - rPm =2 (or)? = 7% (2-(2_$)(2+x)> |

4-3
hiszen 2s = 6, s = 3.
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Az f(z) = %(4 —2%)? fiiggvény a [0, 1) intervallumban akkor a legnagyobb, ha 2 = 0, hiszen 4 — 22 > 0, és igy a

négyzete akkor a legnagyobb, ha 4 — 2 a legnagyobb.
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Az f(x) legnagyobb értéke §7r , ami akkor adodik, ha a haromszog egyenlé oldala.

3. Ha van ilyen k, azaz a; = kas, by = kby és ¢1 = kco, akkor

k(azx? + box + o)
J— k h) 2 /k )ll ;'
flx) = paver s tehat f(x) értéke allando

Ha f(z) értéke alland6 minden megengedett a-re, azaz

) = azz+biz+a _
a2 + box + ¢
akkor
(1) (a1 — Kag)x® + (by — Kby)x + (¢ — Keo) =0,
azaz az (1) legfeljebb masodfoku egyenletnek ketténél tobb megoldasa van, ami csak ugy lehetséges, hogy minden

egyiitthato nulla (a polinom azonosan nulla), tehat a1 — Kas =0, by — Kbs =0, ¢; — Kco = 0, igy valoban van olyan
K € R, hogy a1 = Kag, by = Kby és ¢c; = Kca.

4. A rekurziv definiciobol kovetkezik, hogy

Qp — Qp_1 = 2ap_2 — 20,1 = (_2)(an—l - an—2)-

Aby=agy1 —ax, k=1,2,...,n, ... kiillonbségsorozat a ¢ = —2 hanyadosu mértani sorozat, by = as — a1 = 1, ezért
by = (—2)F " Igy
ag — a1 = 1,CL3 — a2 = —2,a4 — as = 4, an —ap—-1 = (_2)71—2'
Adjuk Gssze az egyenleteket:
1— (_2)71—1
ap — 0] = ——————
1 (2)
1 4 1
h n=1+ (1= (=2)""1 == — (=2~

ahonnan a +3( (=2)"7%) 3 3( )

Sn:gn—§(1—2+---+(—2)"*1):—n——-iz—n——(1—(—2)”).
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