I. megoldas. Az allitas ugy is tekinthetd, mint egy kor négy kiilonb6z6 hossziusagu hurja kozti Osszefiiggeés, tehat

irhato igy is:
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ahol d; a szabalyos 15-sz0g keriiletébdl ¢ szamu egyméashoz csatlakozo oldalszakasz két végpontja kozti tavolsag (atlo,
ill. d; maga az oldal).

Most (2) szakaszait kifejezziik a koriilirt kor OA; = 1 sugaraval és a kbzépponti szogekkel, mindjart figyelembe
véve, hogy dr = dg. A dy-hez tartozo kozépponti szog fele 12°; igy dq = 2 sin 12°, és d; = 2 sin i-12°. A bal és a
jobb oldal kiilénbsége ismert azonossagok alkalmazisaval
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A maésodik tagban sin 42° = cos 48° alapjan egyszertsitettiink és mivel hasonléan a két szamlalé is egyenld, a kifejezés

értéke 0. Az allitast bebizonyitottuk.

II. megoldas. Nem nehéz kivalasztani a 15-sz0g cstcsai koziil olyan 4-et, amelyek kozti 6 tavolsag a (2)-beliek
koziil vett harommal egyenld, és fellép még egy més hosszisaga atld is.
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Ilyen egyrészt a A1 Ay A3 As négyszog (oldalai: dy, dyda, dy, 4t161 dg és ds (1. dbra), mésrészt a Ay Ay Ag Ais (ds, dy, d7, di,
ill. d7, d4, 2. ébra).
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2. dbra

Igy kétszer alkalmazhatjuk a hurnégyszogekre vonatkozé Ptolemaiosz-tételt, amely szerint a konvex hirnégyszog
atloinak szorzata egyenld a szemben levs oldalparjainak szorzatabol képezett Osszeggel:

dods = dida + didy,
dydy = dsdy + dady.



Felirjuk ds innen kivehet6 két kifejezésének egyenlGségét:

és ezt didy-gyel osztva a (2)-vel ekvivalens Osszefliggést kapunk:
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d_4+d2 di dr’

Megjegyzés. Javasoljuk a komplex szamokkal banni tudé olvaséinknak, bizonyitsdk be a feladat allitdsat komplex
szamok felhasznalaséaval is. Hasonléan j6 gyakorlasul szolgalhat a feladat az inverzidhoz érték szamaéra is.



