1. Két esetet kiillonboztetiink meg;:
a)r+320; b)zr+3<0.

Az a) esetben egyenletiink igy alakul:
(x+3)-(x+1)=0.

Ennek mindkét megoldasa megfelels: z1 = —3; xo = —1.
A b) esetben egyenletiink igy alakul:
22 4+22—-3=0.

A gyokok: x3 = —3 és x4 = 1 nem elégitik ki az x < —3 feltételt.

2. A termék eredeti ara legyen x. Ha ezt 10 %-kal felemelik, akkor az aj ar 1,1-2. Méasodszorra 10 %-kal cs6kkentik az
arat, ezért 1,1-x-0,9 lesz a kovetkezs ar. Végiil ismét 10 %-os aremelés kovetkezik. Utana a termék ara: z-1,1-0,9-1,1 =
x - 1,089. A szoban forgd termék végss ara tehat az eredeti arnak 108,9 szézaléka lesz.

3. Tikrozzik a B csucsot az AC oldal F felezGpontjara, a tﬁkﬁl‘/kép legyen B'. Mivel a BFA haromszog egybevago
aB FC haromszoggel, az ,ABC haromszog teriilete egyenlé a BC' B haromszog teriiletével, amelynek oldalai ismertek:
BC=7 CB =3, BB =8.
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4. A méasodik egyenletbdl kovetkezik, hogy « > 0, y > 0. Az elsG egyenletben k6z6s nevezdre hozva:

T+y
Ty

=T +y.
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Mivel x +y > 0, zy =1 addédik. Innen y = —.

Ezt behelyettesitve a masodik egyenletbe lg z-re masodfoka egyenletet kapunk:

8

lg?z —2lgz+1=0.

1
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A keresett valos szémpér tehat =10, y = 10 amely kielégiti az eredeti egyenletrendszert.

5. A feltevés szerint a trapéz szimmetrikus az OF egyenesre, igy a trapéz egyenld szaru.




Thalesz tétele miatt a BFC'< = 90°, tehat BF az ABC haromszog magassaga, ugyanakkor AF = CF miatt BF
sulyvonal is, tehat az ABC haromszog egyenls szaru: BA = BC. Mivel BC' = 2BO és BO = BH a kor sugara, ezért
az ABH derékszogii haromszogben az AB atfogd kétszerese a BH befogonak, igy BAH<( = 30°. A trapéz szogei tehat
30° és 150°.

6. A (6;4) ponton atmend egyenesek koziil az x = 6 egyenes nem felel meg a feltételeknek. Az adott ponton
athalado tobbi egyenes iranytangensét jeloljiik m-mel. Az egyenletek:

(1) y=m(z —6)+4.
Ezek az x + y = 4 egyenleti egyenest az
6m
T = ——0,
m+1
az x + y = 5 egyenest pedig az
6m+1
To =
2 m+1

abszcisszaji pontban metszik. A feltétel szerint |11 — z2| = 2, azaz x1 — 22 = 2, vagy 22 — 21 = 2.
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Az els6 esetben m = ——, a masodikban m = —3 adodik. A keresett egyenesek egyenlete tehat (1)-bdl
3z 4 2y = 26,

illetve
x4+ 2y = 14.

7. A logaritmus értelmezése miatt = > 4. Mivel logs(x — 4) + log1 (x — 4) = 0, az egyenlet igy alakul:
log\/g(ar:3 —2) =4, innenz = 3.
Az eredeti egyenletnek 3 nem gydke, igy annak nincs gyoke a valos szamok korében.
8. x = 0-ndl is fennall az egyenlGség, igy
cosb’> = b2 —a=1-—a,

ahonnan
cosb® =1+ b2,

majd
b2 =0 kovetkezik.

b = 0 helyettesitéssel az egyenlet igy alakul:
cosar —acosz =1 —a.

Felhasznalva az 1 — cos 2 = 2sin® o azonossagot,
) x Lo
sin? ag = asin?® =

2

adodik. Ebbdl
a=0 és a=1.

A keresett szampéarok: (0;0) és (1;0).



