Az, hogy az f(x) = x egyenletnek nincs valos gyoke, azt jelenti, hogy a g(z) = f(x) — z fliggvény képe nem metszi
az x tengelyt. Mivel g(z) is masodfoku fiiggvény, ez csak ugy lehet, ha g(x) képe minden valos z-re az = tengelynek
ugyanazon az oldalan van, tehat g(z) vagy pozitiv minden z-re, vagy negativ minden x-re. Az els6 esetben

(1) flz) >

teljesiil minden valds z-re. Legyén a tetszGleges valos szam, és helyettesitsiik (1)-be elGszor az x = a, majd az x = f(a)
értékeket. Kapjuk, hogy f(a) > a, és f(f(a)) > f(a), tehat f(f(a)) > a minden valés a-ra. Igy az f(f(z)) = @
egyenletnek valoban nincs gyoke a valds szamok korében. A masodik esetben

(2) flz) <

minden z-re, tehdt f(a) < a, f(f(a)) < f(a) minden a-ra, amibsl f(f(a)) < a kdvetkezik, tehat az f(f(z)) =
egyenletnek ebben az esetben sincs valds gyoke.

Megjegyzés. Az f(zx) fiiggvényrdl csak annyit hasznaltunk fel a megoldasunkban, hogy ha f(x) — x képe nem metszi
az x tengelyt, akkor annak egyik oldalan marad. Nem szerepel az iskolai anyagban, de az analizisben j6l ismert allitas,
hogy ez mindig igy van, ha f(z) folytonos és az értelmezési tartomanya véges vagy végtelen intervallum.



