(1) xy =z(x+y+2),
(2) yz =4da(z +y+2),
(3) zx = 9y(x +y + 2).
Jeloljiik z + y + z értékét t-vel. Ha ¢t = 0, egyenleteink jobb oldalan 0 all, tehat az ismeretlenek kozott is van 0-val
egyenls. Nem lehet, hogy csak az egyik ismeretlen értéke legyen 0, hiszen akkor annak a bal oldalnak az értéke nem

lehetne 0, amelyikben ez az ismeretlen nem szerepel. Ha viszont az ismeretlenek koziil ketté 0-val egyenls, akkor a
harmadik értéke is 0, hiszen az Gsszegiik 0. Ha tehat ¢ = 0, akkor csak

lehet, ami valéban gyoke az egyenletrendszernek. Megmutatjuk, hogy ha t # 0, akkor egyik ismeretlen értéke sem lehet
0. Ha példaul x volna 0, akkor (2) szerint a méasik kett6 kozott is volna 0-val egyenls, de akkor a bal oldalak mind
0-val volnanak egyenlGek, ami ¢ # 0 miatt csak ugy lehetne, ha mindharom valtozo értéke 0 volna, ez viszont épp t # 0
miatt nem lehet.
Az egyenleteket paronként Osszeszorozva azt kapjuk, hogy

xy?z = dazt?

ryz? = 36zyt>

xzyz = 9yzt2.
Mivel méar csak t # 0 mellett kell a gyokoket meghataroznunk, az ismeretlenek értéke nem lehet 0, egyszertsithetiink
veliik. Négyzetgyokdt is vonva azt kapjuk, hogy

y==x2t, z==+6t, x— = 13t.

Ha z = 6t, akkor x+y+2 > —3t —2t+ 6t = ¢, és az egyenlGség jele csak akkor lehet érvényes, ha z = —3t, y = —2¢.
Ha z = —6t, akkor  + y + 2z < 3t + 2t — 6t = —t, tehat az Gsszeg nem lehet t. Azt kapjuk tehat, hogy csak

(5) x=-3t y=—-2t, z=06t

johet szoéba. Behelyettesitéssel meggy6zédhetiink réla, hogy ezek az értékek viszont tetszéleges t mellett kielégitik az
egyenletrendszeriinket. Mivel (5) a (4) gyokot is megadja ¢ = 0 mellett, (5) megadja a vizsgalt egyenletrendszer Gsszes
megoldasat.



