El6rebocsatjuk, hogy a bizonyitand6 egyenlStlenség a kitlizott formaban nem mindig all fenn, de ha a kisebb jel
helyett a kisebb egyenl6t irjuk, akkor az igy nyert egyenlGtlenség mar mindig helyes. Ezt fogjuk bizonyitani.

A rekurziv definicié alapjan az yo, y1, - .., Yn Szdmok egyértelmien meghatarozzak az xo, =1, ..., T,, szdmokat,
de forditva is: az xg, x1, ..., T, szdmok segitségével egyértelmiien kifejezhetSk az yo, y1, - .., yn szdmok, mégpedig a
kovetkezSképpen:
Yo = To
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A bizonyitandé egyenlGtlenség ennek alapjan igy alakul:
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A jobb oldalon a kéttagtiak négyzetre emelését és a 4-gyel valdé beszorzast, valamint a lehetséges Osszevonasokat
elvégezve:

wE a4l <4

x%—kxf—k...—l—xiS51:(2)—#51:%—0—...4—51:,21_14—4:1:,21—4:1:0:1:1—4:1:13:2—...—43:,1,1:1:".

Az egyenl6tlenség bal oldalat 0-ra redukalva:
0< 43:3 + 43:% +...+ 43:31_1 + 32:,21 —4xor1 —4x120 — ... — 4TH_ 1T
A tagokat igyeksziink ugy csoportositani, hogy csupa négyzetes tag Osszege szerepeljen.

0 <223 + (223 — dzozy +223) + ...+ (222, — 422 |z, + 222) + 22

no

azaz
0< 21:3 + 2(xg — xl)z + .o 421 — xn)z + 22

o
Lathato, hogy a kapott egyenlStlenség mindig igaz.
Mivel csupa megfordithato atalakitast végestiink, az eredeti

a2 <A+ )

egyenlGtlenség is igaz.

Egyenlgség akkor és csak akkor &ll fenn, ha zop =0, ;-1 —x; =0 (i =
=1, 2,...,n), z, = 0; vagyis ha minden i-re z; = 0.

Ekkor ugyancsak minden i-re: y; = 0.



