Az 1986/87 tanévi Hajos Gydrgy Matematikai Tanulmanyi Versenyt az Ybl Miklos Epitsipari Miszaki Féiskola
rendezte meg Budapesten 1987. méarcius 20-an és 21-én.

Az idei, sorrendben tizenharmadik versenyen 15 csapat 58 tagja vett részt.

A versenyen kittizott feladatok a kovetkezok voltak:

1. Az 2° + pr+¢q = 0 harmadfoki egyenlet egyiitthatoi, p és q egész szamok, és az egyenlet egyik gyoke, z; = 24+/7.
Bizonyitsa be, hogy az egyenlet mésik gyoke, xo = —4. Hatarozza meg az egyenlet harmadik gyokét!

2. Egy négyzetalapi gula minden éle ,,a” hosszisagi. Hatarozza meg annak a sikidomnak a teriiletét, amelynek
csucsai a négyzetlap egyik atlojanak két végpontjabol kiindulé oldalélek felezépontjai, valamint ugyanazon atlé két
végpontjabol kiindulo alapélek felez&pontjai!

3. Az aq, as, ... sorozatot a kovetkez6képpen definidljuk: a1 =5, an41 = ai, (n=1;2; ...). Bizonyitsa be, hogy
Gy €8 any1 utolsd n jegye megegyezik!

4. Melyek azok a valos f fiiggvények, amelyekre tetszéleges valos x, y esetén igaz, hogy:

fa—y) = F@)F(y) = f(z)cosz — sinasiny.

5. Egy tarsasagban minden férfi ismer legalabb egy nét, de egyetlen férfi sem ismer minden nét, és ugyanigy minden
né ismer legalabb egy férfit, de nem ismer minden férfit. (Az ismeretség kolcsénos.) Bizonyitsa be, hogy kivalaszthatod
a tarsasag résztvevei kozil ket férfi és két nd tgy, hogy a két férfi mindegyike a két né koziil csak az egyiket ismeri (és
ugyanigy a két né mindegyike is csak az egyik férfit ismeri a kett6 kozil)!
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