A mértani sorozat 6sszegére vonatkozo Osszefiiggésbol kovetkezik, hogy ha n természetes szam, akkor
A" —B"=(A-B)(A" '+ A"2B+ ...+ B"").

Emiatt, ha A és B egész szamok és n természetes szam, A" — B™ oszthato (A — B)-vel, ha pedig n paratlan, akkor
A" 4+ B" = A" — (=B)" oszthaté A — (—B) = (A + B)-vel. Ezek alapjan fogjuk a 255 : 61 osztas maradékat a kettes
alap alacsonyabb hatvanyainak 61-gyel valé osztasabol kapott maradékaibol meghatarozni.

A kettes alap elsé néhany hatvanya koziil a 6-ik ad aranylag kis maradékot 61-gyel osztva: 2° = 61 + 3. Az igy
kapott 3 maradékot tovabb hatvanyozva, az 5-ik hatvany jut ismeét kozel egy 61-gyel oszthat6 szamhoz: 3° = 4-61 — 1.
Ezekbdl kovetkezik, hogy az

N =2%41% = [(26)° - 35] 4 [3° + 1]

szam oszthaté 61-gyel, hiszen az utobbi alakjaban az els6 tag oszthato 2° — 3 = 61-gyel, és mint lattuk, a masodik tag
is oszthato 61-gyel. Mivel az
M = (2% 4 1%

szam oszthato 230 + 1 = N-nel, ez az M szam is oszthato 61-gyel. Ezt felhasznalva kapjuk, hogy

2888 =218 M —2'8 — 888 = 2'8. M — [(26)° — 3%] — 915

2888 _ 888 = 218 . (230)
is oszthato 61-gyel, hisqen az utolso alakjaban az els6 tagban M oszthato 61-gyel, a méasodik tag oszthato 2° —3 = 61-
gyel, és 915 = 61 - 15. Allitasunkat ezzel bebizonyitottuk.

Megjegyzések. 1. Mivel 260 —1 = (23° —1)(230 4 1), ez a szam is oszthaté 61-gyel. Ez az allitas kovetkezik az tn.,kis
Fermat-tétel-b6l, mely szerint a?~1 — 1 oszthaté p-vel, ha p torzsszam, és a p-vel nem oszthatoé egész szam. Sokan
ezt felhasznalva kaptak, hogy a 2% : 61 osztas maradéka egyenls a 248 . 61 osztas maradékaval. De mivel az utobbi
meghatarozasahoz méar semmiféle nagy agyut” nem tudtak elérantani, tobbnyire ligyetlen, hosszadalmas szamolasba
keveredtek, és igy végiil is tobbet bajlédtak, mintha fel sem hasznaltdk volna Fermat tételét.

2. Feladatunk kapcsolatos a pontversenyen kiviil kozolt 198-as problémaval, a kapcsolatra annak megoldasa soran
még visszatériink.



