Bar évenként egyszer, szeptemberi szdmunkban bdségesen ellatjuk jotanacsokkal a pontversenyek résztvevéit, kez-
déket és haladokat egyarant, tovabbra is kapunk hidnyos, s6t rossz bizonyitasokat is.

A bizonyitas ,mivészetérdl” sokan és sok helyen irtak mar, taldn elég, ha a magyar szarmazésu Polya GybrgyEl
munkassagara utalunk. Magyarul is megjelent miiveinek tanulmanyozasat minden olvasénknak melegen ajanljuk annal
is inkdbb, mert most az ott leirtaktol némileg eltéré fogodzokat szeretnénk adni azoknak, akik elakadnak egy-egy
bizonyitéas keresésekor.

Az alabbi problémat és a bizonyitasi mdodszereket Raymond Smullyan, amerikai matematikus nyomén bocséatjuk a
KOMAL olvaséi rendelkezésére.

A meglehetGsen idGszerd kérdés a kovetkezs: létezik-e a Mikulas? Azok szamaéra, akiket nem gy6znének meg a
gyermekkori emlékek, két bizonyitast is mutatunk.

Gondoljuk meg elGszor, hogy gondosan kitisztitott cipénkben, amelyet este kitettiink az ablakba, reggelre egy
cédulat talalunk, amin ez all:

(1) Mindkét allitas hamis, amit ezen a cédulan talalsz.

(2) A Mikulas létezik.

Vegyiik szemiigyre az els6 allitast. Ha ez igaz, akkor mindkét allitas, igy az els6 is hamis, ami nyilvanval6 ellent-
mondéas. Az elsg allitas tehat csak hamis lehet. Ez azt jelenti, hogy a cédulan van nem hamis allitas is. Mivel ez nem
lehet az els@, igy a mésodiknak kell igaznak lennie. A Mikulés tehat 1étezik...

Aki gyanakodna, hogy esetleg magat a bizonyitando6 éllitast hasznaltuk fel a bizonyitasban — hogyan keriilt volna
mésképp a cédula a cipébe? — annak szaméara bemutatunk egy mésik, immér minden gyanin feliil 116 gondolatmenetet.

Tekintsilik az alabbi allitast:

() Ha ez az allitas igaz, akkor létezik a Mikulas.

Nos, ha a (x) allitas igaz, akkor teljesiil a (x)-beli feltétel és egy igaz kovetkeztetésben az igaz feltételbsl adodik a
kovetkezmény. Ha tehat a (x) allitas igaz, akkor a Mikulas valoban létezik. Ugy van tehat, ahogy a (x) allitas mondja,
a (x) allitas tehat igaz. Ezt felhasznalva a () allitas szerint kapjuk, hogy a Mikulas létezik.
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