A megoldasban a kozos csiucs nélkiili élparok merdleges allasdnak megmutatasakor latszolag nem hasznaltuk ki
teljesen a foltevést; csak azt, hogy a DE magassag a tobbi magassagok mindegyikét metszi. Ez a 3 metszéspont — gy
ttinik — kiilonb6z6 is lehetne (1. dbra), mintha a magassédgok mintegy fiiggetlenek volnédnak egyméastol.

0

1. dbra

Elég lett volna azonban a feladatban inkabb ezt foltenni: a tetraéder 3 magassaga egy M pontban metszi egymast;
mér ekkor érvényes a vektoregyenlGség.

Ez a megfogalmazas azonban kevésbé tetszetds, mert nem szimmetrikus, ebben a negyedik magassagot mellGztiik.
Hasonl6 a helyzet a sikban is. Igy igaz: két magassagvonal metszéspontjan sziikségképpen atmegy a harmadik, de
tetszetGsebb egyiitt szoélni a haromrol.

A 4 magassig kapcsolatdhoz els6 meglatasunk: ha — mint a megoldéas 1. pontjdban — DFE és AF-nek van kozos
pontja, M, akkor BG és C'H is metszi egymast egy M™ pontban. Ez azonban nem sziikségképpen azonos M-mel!
Bizonyitasul belatjuk, hogy M létezéséhez nemcsak sziikséges, hanem elegendd feltétel is, hogy DAL BC legyen.

Ha ugyanis azt tudjuk, hogy DA BC, akkor — mivel DFE a szerkesztésnél fogva merdleges az ABC sikbeli BC-re
—, azért a DAEF sik is merdleges BC-re. Ugyanigy merdleges BC-re az ADF sik is. Amde az A ponton at BC-re csak
egy merGleges sik allithato, ezért D, A, E és F' egy sikban vannak. Nem lehet azonban, hogy a DE és AF egyenesek
parhuzamosak legyenek — hiszen ugy az ABC és DBC lapsikok is parhuzamosak lennének —, ennélfogva DE és AF
metszik egymast.

Ebbé6l mar kévetkezik, hogy feltevésiink mellett a tetraéder B, C' csticsaibol hiizott magassagok is metszik egymast
egy M™ pontban, hiszen a DAL BC tényben a két egyenes egyenrangu.

M* és M kiilonboz6 lehet, erre példat mutat a 2. 4bra. Tetraéderiink csiicsai egy szabalyos négyoldalt hasab cstcsai
koziil valok, ennélfogva lapjai egyenld szari haromszogek.



2. dbra

Tegyiik f6] most mar, hogy a DE, AF magassagok kozos M pontjan a BG magassag is atmegy. Ekkor BG-vel
AF-et parba allitva — az el6z6k szerint — egyfel6l BAL1C'D, masfelsl a mésik két magassag, CH és DFE is metszi
egymast. Tovabba BG-nek D FE-vel valo metsz&désébsl BD 1 C' A, valamint CH és AF is metszik egymaést.

Atcsoportositva e kivetkezményeket: egyrészt mind a harom szemben fekvs élegyenespar meréleges helyzeti, mas-
részt a CH magassag DE-t is, AF-et is metszi. Nem lehet azonban, hogy CH-n igy két kiilonb6z6 metszéspont
adodjek, hiszen akkor CH benne lenne a DE és AF sikjaban, vagyis a harom magassag a DAC lapsikban lenne. Igy
pedig a tovabbi 3 lapsik merd&legesen allna DAC-re és a B cstcs nem jonne létre. Eszerint CH is a DE és AF (és BG)

kozos M pontjan megy at, amint elére kimondtuk.
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