A megoldashoz felhasznaljuk Surdnyi Janos Polinomok és végtelen polinomok c. cikkét (K. M. L. 45. kotet, 109—
117., valamint 193-203. oldalak). Legyen a sorozat képezési szabélya

(2) Un43 = QUpy2 + Blnpr + Yun

valamint legyen adva a sorozat elsé harom, ug, u1, us tagja. A cikkben leirt modszerhez hasonldan tekintsiik a kovetkezo
végtelen polinomot:

(3) U=uy+uz—ux?+...+upax” +...
A (2) rekurziv Osszefiiggést szorozzuk meg 2" 3-nal és n =0, 1, 2,...-re adjuk Ossze:

uzx® +ugzt + ... = ax(uga® +uzx® +...) + B (uix +uga® + .. )+

+yad (up + urx + ugx® + ...,
azaz (3)-at figyelembe véve kapjuk, hogy

U — (uo + iz + upz®) = az[U — (uo + wrz)] + B2*(U — ug) + y2°U,

ahonnan

U(l — ax — fa* — y23) = (uo + w1 + usz?) — ax(ug +wiz) — Brluy,
vagyis
) oW + (u1 — aug)z + (ug — aug — Buo)xz-

1—ax — fa? — ya?

Ezt a két Osszefliggeést alkalmazzuk a feladatban szerepls sorozatokra. Az a) esetben a« =1, 8 =1¢és v =1, igy
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A cikkben lattuk, hogy
1 2 n
m:l—l—Zm—!—?ﬂ: +...+ M+ +...,

igy tehat U ennek z-szerese:
U=0+x+222+32°+... +na" +...

vagyis (3) szerint u,, = n.

Ab)esetbena=1,8=—-1,y=1,v =v1 =ve =1, igy

U_1+(1—1):v+(1—1+1)x2_ 1+ 2? 1
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Szintén a cikkben lattuk, hogy
1
(5) —— =l+x+2i+... 2" +...,
11—z

azaz ebben az esetben v, = 1, minden n-re.
Végiil a ¢) esetben a =1, =0, v =1, igy

14+ (0 -Dz+(2-1z* 1+a?

U = .
1—az—a3] 1—(z+23)

(5) segitségével elGszor az 1/(1 — 2 — 2°)-t alakitjuk végtelen polinomma tigy, hogy (5)-ben x helyébe (x + x3)-t frunk:

(6) !

— 3 32 3\n

Nézziik meg, hogy z"-es tagot miképpen kapunk. Az (z 4+ z3)¥ = 2F(1 + 2)* kifejtésében csupa k-val egyezd

k -
parossagu kitevot talalunk, mégpedig az z*+2* tagot a ) egyiitthatoval. Igy az (z 4+ 2%)"-ben az 2™ hatvany
i

-2
1= (g) egyiitthatoval, az (z + 2%)" 2 tagban (n ) ) egyiitthatoval szerepel, igy 2" egyiitthatéja

) ()= (77 e (")



Ha a (6) végtelen polinomot megszorozzuk (1 + z%)-tel, akkor az igy kapott polinomban 2" egyiitthatoja megegyezik
a (6) polinomban z" és "2 egyiitthatojanak osszegével, azaz (7) szerint (mindjart atrendezve)

) (O = OO )] () (5]
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Mivel igy éppen a megfelel§ U polinom egyiitthatoit kaptuk, azért

. wn:(ngl)+(n;1>+“'+<n+1i—2i>+

Megjegyzések. 1. A (8) alatt kapott Osszeg nyilvan véges, hiszen ha n + 1 — 2i < 4, akkor a binomiélis egylitthato
értéke 0, és ha egy binomiélis egyiitthato értéke 0, akkor az Osszes utana kovetkezs értéke is 0 lesz. Az utolsé nem-nulla

binomidlis egyiitthaté éppen
n-2(2R] 41
["3']
3
2. A feladat a), illetve b) részét a kezdd tagok és a rekurzié egyszertisége miatt konnyebben is meg lehet oldani, de
itt a célunk a cikkben szereplé modszer alkalmazésa volt. Természetesen mas (pl. teljes indukcidval valo) megoldast is
elfogadtunk.



