Ebben a rovatban havonta tiz-tiz olyan érdekes — konnyebb vagy nehezebb — feladatot fogunk elmondani, amelyek a
Matematikai Didkolimpiéra el6készitGiil szolgalnak. A feladatok megoldasat nem kérjiik bekiildeni, és a megoldasokat
sem fogjuk ismertetni.

1. Melyik a nagyobb az alabbi két szam koziil:

VT+VT-V7, V- yT1-7

2. Igazoljuk, hogy ha az z;, 9, ..., z, pozitiv szdmok szorzata 1, akkor

3. Hatarozzuk meg azokat az m, n természetes szamokbol all6 szamparokat, amelyekre az
1 —sin® nx

2

————— =sin nx
1 —sin“mx

egyenletnek van valés megoldasa.

4. Igazoljuk, hogy

5. Oldjuk meg a
Qr—-—1D)"+1—-2)"=a"

egyenletet, ha n adott természetes szam.

6. Hatarozzuk meg a

(2 — cos2a1) (2 — cos2a2) - (2 — cos2an) + (cos 1 COS (3 . .. COS an)z

kifejezés legnagyobb és legkisebb értékét, ha n adott természetes szam.

7. Igazoljuk, hogy a nemnegativ a, b, ¢, d szamokra
(a+c)(b+d)(2a+c+d)(2b+ c+d) = 4ed(2a + ¢)(2b + d).
8. Jelolje n db pozitiv szam mértani kozepét M, k-adik hatvanykozepét Hy, (k természetes szam). Igazoljuk, hogy
(n—1)M™ <nH'"1-H, — H".

9. Igazoljuk, hogy barmely (n, k) termeészetes szamokbol allo szamparhoz egyetlen olyan f(n, k) természetes szam
van, amely kielégiti az

(\/n—l—l-i-\/ﬁ)k =V f(nk)+1++/f(nk)
Osszefiiggeést.

10. Milyen z,y valos szamokra teljesiil a kovetkezs egyenlStlenség?

§/$3+y3 - \/x2+y2
2 = 2




