1. Jeloljik a BC, DA, AAy, DCy szakaszok felez6pontjat rendre By-lal, Dy-lal, A;-gyel, C1-gyel. A kivant szamitast
arra ai eljarasra alapitjuk, ahogyan négyszogiinket az oldalak és az AgCy kézépvonal el6irt méreteibdl megszerkeszte-
nénk.

Toljuk el a DA vektort a BP és CQ helyzetekbe, valamint a DC vektort a BR helyzetbe (1. dbra).

1. dbra

Ekkor ADBP paralelogramma, s mivel A felezi ennek AB atlojat, azért felezi DP-t is. Igy AoCy a CPD ha-
romszognek C P-vel parhuzamos kdzépvonala, tehat CP = 2 - AgCy = 2e. Ezért a PBC haromszog megszerkeszthetd
ismert oldalaibdl. Ezt a haromszoget a ) pont paralelogrammava egésziti ki mint B-vel szemben levs cstics. Tovabba
ADCQ is paralelogramma, QA = CD = ¢, tehat A kijelolhetd a B-t6l és Q-tol vald, ismert tavolsdgaibol, végil D
paralelogrammava egésziti ki az AQC haromszoget, ezzel a szerkesztést befejeztiik.

2. Az el6irt szamitasban a fentieken tul még azt hasznaljuk fel, hogy BDCR paralelogramma, tehat DR atloja
atmegy BC-nek By felez6pontjan és DR = = 2- D By, ennélfogva DgBy — mint az RAD haromszog RA-val parhuzamos
kozépvonala — fele RA-nak, végiil hogy RA az ABR(Q) paralelogrammanak is atloja.

A Pitagorasz-tétel kétszeri alkalmazasaval adodik, hogy a paralelogramma atloinak négyzetsszege egyenls a négy
oldaldnak négyzetosszegével, ennek alapjan

BQ? = 2(BC? + BP?) — CP? = 2b* + 2d* — 4¢?,
AR? a4+ b+d?
4 2 2

1
(1) BoDj = = ;{2(BA* + BR") - BQ*} = ¢* +
Szamadatainkkal BoDy = f = V259 = 16,1 egység (a szamadatok és a kozbiils6 BQ érték eleget tesznek a BCP és
BQA haromszogek szerkeszthetGségéhez megkivant egyenl6tlenségeknek).
3. Tovabbhaladas el6tt (1) eredményiinket megjegyzésre alkalmasabb, szimmetrikus alakba ontjiik:
2o a’+c? 2 b2+ d?

2 2
A szemléletet segit 2. abran azt is feltiintettiik, hogy az e, f kozépvonalak felezik egymast, hiszen — mint ismeretes —
végpontjaik egy paralelogramma cstcsai.
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2. dabra

ILasd: Horvay-Pdlmay: Matematika a gimn. ... I. 0. szamara, 4. kiadas, Tankonyvkiado, Budapest, 1969, 338. o. 24. d/feladat.



4. Mindezek szerint a mésodik kérdés az els6tol csak szamadatokban kiilonbozik: az ADCyAg négyszog egymas
DyB
utani oldalai d, g e, % és a d, e oldalak felez6pontjai kozti kézépvonal Do FE = % = /64,75, és kiszamitandd a

masik kozépvonal. (1)-et értelemszertien alkalmazva:

AD? + AyC§  AAj + DC3

5 5 = 82,75, A1C1 = 9,1 egység.

A\CF = DoE? +
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