
Rajzoljuk meg az A0B0C0 háromszög küls® szögfelez®ivel határolt A1B1C1 háromszöget, ahol az A1, B1 és C1


sú
s az A0, B0, illetve C0 
sú

sal szemben fekszik.

Fejezzük ki az A1B1C1 háromszög α1, β1, γ1 szögeit az eredeti háromszög α0, β0, γ0 szögeivel.

Felhasználva, hogy a küls® szögfelez®k mer®legesek a megfelel® bels®kre, és hogy α′ = π −
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, adódik
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Ugyanezt alkalmazhatjuk a Hk, Hk+1 háromszögekre is, vagyis a megfelel® szögekre az
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rekurziós képletek adódnak. Ezekb®l megfordítva
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Ennek ismételt alkalmazásával
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, tehát k → ∞ estén αk →
π

3
,

és hasonlóan βk →
π

3
, γk →

π

3
.

Megjegyzés. Vegyük észre, hogy a fenti bizonyítással a következ® érdekes és általánosabb megfogalmazású állítást

láttuk be: a tetsz®leges a0, b0, c0 valós számokból kiindulva az
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(bk + ck), bk+1 =
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rekurziós képletekkel adódó {ak}, {bk} és {ck} sorozatok közös határértékhez mégpedig az

1

3
(a0 + b0 + c0)

számtani középhez tartanak.

1


