Minden valés m-re kapunk parabolat, mert a f5lléps nevezdk mindig pozitivok és 2% egyiitthatoja nem 0. (1)-et —
jobb oldalanak els6 két tagjat teljes négyzetté kiegészitve — igy alakitjuk:
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Az utols6 tag egyszertisithet (1 +m?)-nel, ezért tovabb
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Eszerint az (1) egyenlet ugy &ll el6 a normélparabola y = x“ egyenletébdl, hogy = helyére x — u-t irunk, egyuttal y

helyére y — v-t, ahol
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Ez azt jelenti, hogy a normaélparabola cstcsa, az origd, az u abszcisszaju és v ordinataji pontba toldédott, vagyis
parabolank cstcsa a C(u, v) pont.

Mig m minden valds értéket folvesz, a C' parabolacsics mértani helyének egyenletét ugy kapjuk, hogy az u, v és m
kozt fennallo (2), (3) egyenletrendszerbdl kikiiszoboljitk m-et. (3)-bol (2) figyelembevételével
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hacsak a u # 0, ami (2) szerint a paraméter minden m # 0 értéke esetében teljesiil. Az m = 0 érték esetét késébbre
halasztva, (4)-et beirjuk m?-nek (3)-hol szarmazo kifejezésébe:

s 1—v (1-v)? 1 1—w
mo. = = y = y
14w u? 1+w u?
2
hiszen amivel egyszertsitettiink: 1 —v = 1 5 csak m = 0 esetén valik 0-va. Végiil atrendezéssel C' koordinédtai kozt
m
a kovetkezG Gsszefiiggést kapjuk:
(5) u? +v* = 1, ahol azonban u # 0.

Eszerint ha m # 0, akkor C' az origé koriili egységkoron van, de nincs rajta az ordinatatengelyen.
A hatralevé m = 0 esetben pedig (2)-b6l v = 0 és (3)-bol v = 1, vagyis az egységkornek az ordinatatengely pozitiv
felén levs pontjaban van a parabola cstcsa.
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Megmutatjuk, hogy az egységkorbol a (0; —1) pontot kihagyva, minden maradé C(u, v) ponthoz — ahol tehat
u? +v? =1, de v # —1 — van olyan m érték, melyre (2) és (3) jobb oldala u-t, ill. v-t adja. Ez az érték nem lehet mas,
mint ami (3) és (2) folhasznalasaval adodik:
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csupan azt kell atgondolnunk, hogy a mondott szamitas a v = —1 érték kivételével mindig érvényes. A szamitast csak
(2)-re mutatjuk be:
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Mindezek szerint az (1) parabolak esicsdnak mértani helye az origo koriili egységkor, a legals6 (0; —1) pont kiha-
gyésaval.
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Megjegyzések 1. Akik ismerik a gyakran hasznéalhato
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azonossagokat, tiistént latjak, hogy tgg = m jeloléssel (2)-bdl és (3)-bol u = sin @, v = cos ¢, ahol ¢ az OC félegyenes
szoge az ordindtatengelytSl negativ forgasi iranyban mérve. Amig m novekedve befutja a valos szamokat,
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addig C' befutja az egységkort a ¢ = 7 pont kivételével.

2. Mashogyan is megkaphatjuk a cstucs koordinatéit, agy is, hogy a parabolat az (1) fiiggvény képének tekintjiik,
derivalas utjan megallapitjuk a minimumpont abszcisszajat és ebbdl (1) alapjan az ordinatajat. Az ilyen dolgoza-
tok azonban az atértelmezéssel (ti. a geometriai kérdésnek fiiggvény-vizsgalati kérdéssé valo atfogalmazasaval) alig
bajlodtak.



