I. megoldas. Jeloljik az O cstcsti, = nagysagu szo0g szarainak az O koriili, egységnyi sugart k& korrel kozos
pontjat A-val, ill. B-vel, és messe egyméast k-nak A-beli és B-beli érintGje C-ben. Ekkor OC felezi a szoget, és azt kell
bizonyitanunk, hogy az AC érintGszakasz kisebb, mint k-nak (révidebbik) AB ive.
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Elég azt belatnunk, hogy AC — és a vele egyenlé BC' — még az AB hurndl is rovidebb. E harom szakasz az ABC
egyenld szara haromszoget alkotja, igy a veliik szemben fekvs szégekre az

(2) ABC<=BAC<x < ACB«

egyenl6tlenség egyenértékd allitasunkkal.
Méarmost az OAC B négyszogbdl nyilvanvaléan ACB < = m — x, és mint merd6leges szara hegyes szogek a (2)-beli

X
elsd szog egyenls BOC < = E—vel, tehat (2) teljesiil, amig

g <T—x, azaz T < gw.
Azt kaptuk tehat, hogy a tg (x/2) < z egyenlGtlenség valamivel tagabb feltétel mellett is érvényes, mint amely
mellett a feladat a bizonyitast kdveteli.

Bugyi Mdrta (Csongrad, Batsanyi J. Gimn., IV. o. t.)

Megjegyzések. 1. A (2)-ben megengedhettitk volna a BAC és ACB szogek egyenlGségét is, hiszen hatarozottan
AB > AB. Egyébként konnyt latni a tablazatokbol, hogy a tg (z/2) = x egyenlGség kozelitsleg x = 2,33(= 133,5°)-
nal kovetkezik be.

2. Mivel AB = 2 sin(z/2), bizonyitasunkat igy is mondhatjuk:
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mindaddig teljesiil, amig
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>0 & > o
x és cosg > o
azaz -
0< =< 5.
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Besenyei Lajos (Eger, Gardonyi G. Gimn., IV. o. t.)
II. megoldas. A feladat foltétele alapjan cos x = 0, igy ismert azonossigot és egyenl6tlenségeket alkalmazva
x sin x

tg —

=——— <sinz<a.
2 1+cosax —

A masodik lépésben alkalmazott becslés miatt itt nem olvashatjuk ki az allitas érvényességének kiterjesztését.
x
II1. megoldas. Vizsgaljuk az f(z) = x —tg 3 fiiggvény valtozasat a (O, g) intervallumban. A fliggvény derivaltja
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pozitiv az intervallum belsejében, tehat f szigorian monoton névekeds. Mivel f(0) = 0, masrészt f az intervallum
jobb végpontjaban is folytonos, azért

f(z) >0, ha 0<x§g.

Ezzel bebizonyitottuk az allitast.
Bogsch Imre (Budapest, E6tvos J. Gimn., IV. o. t.)



