Konnyt latni a koordinatédkbol, hogy C ugyanakkora tavolsagra van az O origotol, mint A és B, tehat a k koriilirt
kor egyenlete

(1) 2 +y? = 25.
Jeloljik P koordinatait (u, v)-vel, A-éit (x4, ya)-val, igy (1) alapjan

PA% = (u— xA)2 + (v— yA)2 = (u2 +v2) — 2T AU — 2940 + (x124 —|—y124) =
=2-25—-2x4u — 2yav,

hiszen P és A koordinatai egyarant kielégitik (1)-et.

Hasonlban fejezhets ki PB? és PC? a B(xp, yp) és C(xc, yc) koordinatékkal, és igy a vizsgalando négyzetosszeg:
f(P)=150 —2(xa + x5 + zc)u — 2(ya + yB + yc)v
akkor és csak akkor minimaélis, ha az
(2) (a+ 2B +xc)u+ (ya+ys +yc)v
kifejezés értéke, ami a mi esetiinkben u + 2v, maximalis, azzal a mellékfoltétellel, hogy (u, v) rajta van k-n, azaz

u? +v? = 25.
Maéarmost az u + 2v kifejezés értéke adott ¢ esetén az

(3) z+ 2y =c¢, masképpen
1 n c
= ——X —_
V=TT

egyenleti e egyenes pontjaira allando, és e-t parhuzamosan eltolva csak ¢ értéke valtozik meg. Az egyenes atmegy az
¢
y tengely (0; 5) pontjan, és ¢ novelése egyértelmid azzal, hogy ez a pont folfelé tolodik a tengelyen. c értékét azonban

csak addig novelhetjik, mig (3)-nak van koz6s pontja az (1) korrel és ¢ legnagyobb lehetséges értéke akkor adodik, ha
a (3) egyenes érinti k-t. A T érintési pontot a kor kbzéppontjabol e-re bocsatott merdleges metszi ki k-bol. A merdleges
egyenlete y = 2x, ennek k-val kdzos pontjai:

Ti(v5, 2vV5),  To(—V5, —2V/5),

és u + 2v nyilvanvaléan a Ty-ben veszi fel legnagyobb, (¢ = 5v/5) értékét, tehat (2) itt a legkisebb, ez a keresett P
pont. (Tz-ben viszont maximalis f(P) = f(Ts) értéke.)

Megjegyzések. 1. A (2) kifejezés igy irhato: 3xsu + 3ysv, ahol (zg, ys) az ABC haromszog S silypontjanak koor-
dinatai. Ebbdl az észrevételbdl a fentiekhez hasonldéan adodik, hogy barmely, a k-ba beirt ABC haromszog csicsaira
képezve az f(P) = PA% 4+ PB? + PC? 6sszeget, ez az OS sugar (félegyenes) altal k-bol kimetszett P pontra lesz
minimalis értékd — mas szoval k-nak az S-hez legkodzelebbi P pontjara —, az atellenes pontra pedig maximalis. S akkor
és csak akkor azonos O-val, ha az ABC haromszog egyenl6 oldald, ebben az esetben a k-n koriilfutd P-re f(P) allando
(akarcsak barmely péaros oldalszamu szabalyos sokszog esetében).

Az OS egyenest a haromszog Fuler—féle egyenesének nevezik. Ismeretes, hogy — ha létezik — dtmegy a magassag-
ponton is, valamint a haromszog kozépharomszoge és egyben a talpponti haromszoge koré irt (Feuerbach—féle) kor
kozéppontjan is. A fenti eredménnyel az Euler—egyenesnek egy tjabb tulajdonsagat ismertiik meg.



2. Az f(P) kifejezés szamértéke ardnyos az A, B, C tomegpontrendszer tehetetlenségi nyomatékaval, a P-n dtmend
és k sikjara mersleges forgastengelyre vonatkozdan, amennyiben A, B, C mindegyikébe egyenld tomeget helyeziink el.
Eredményiink pedig a mechanika dn. Steiner—tételének megfelelGje: ha egy M 6ssztomegi pontrendszer tehetetlenségi
nyomatéka egy, a rendszer S sulypontjan atmend ¢ tengelyre Ky, akkor, egy a t-vel parhuzamos, téle d tavolsagban
levé t' tengelyre K = Ko+ Md?, tehat K a t-re minimalis, és d akkor a legkisebb, ha k-nak S-hez legkozelebbi pontjan
at vessziik fel ¢'-t.

Erre a kapcsolatra tobb dolgozat helyesen ramutatott. Az viszont mér nagy keriils, ha a kérdést ezen az tuton
kivanjuk megvalaszolni, hiszen az idézett tétel maga is matematikai meggondolasok eredménye.



