Jeloljiik az FP; félegyenes és az F koriili 2a sugara k kor metszéspontjat E;-vel (i = 1, 2; 2a szokas szerint a
nagytengely hossza). P; a k belsejében van, mert F'P; < 2a. Rajzoljuk meg P; koriil az F; -n atmend k; kort. Eszerint
P,E; < 2a, k; az E; pontban beliilrél érinti k-t, és az M E; egyenes kozos érint&jiik, tovabba P E; = FE; — FP;, =
2a— F P; = GP;, tehat k; atmegy G-n. Jeloljiik az M G egyenesnek k; -vel valo, G-t6l kiilonb6z6 metszéspontjat N, -vel,
ekkor a kérhéz kiilss pontbol hiizott érinté és szels szakaszai kozti ismert dsszefiiggédl szerint (1. abra):
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(az egymas utani egyenldségeket rendre k1, k, ko alapjan irtuk fel).

1. dbra

S mivel N7 és Ny az MG félegyenesen vannak (hiszen M kivil van k-n, G és N; pedig benne vannak), azért No
azonos Ni-gyel. Igy pedig P; P, — mint a k; és ko kozéppontjait 6sszekots egyenes — merdleges az N1 G kozos hurjukat
tartalmazoé MG egyenesre. Ezt kellett bizonyitanunk.

Elsfordulhat, hogy MG érinti ki-et, ekkor Ni-ként G értends. Ekkor (1) szerint ko-t is érinti, igy k1 és ko érintik
egymast G-ben, G rajta van a Py P, = h egyenesen, és MG a GP;-re is, GPs-re is mer6leges; az allitas ilyen esetben
is helyes.

Az allitasban szereplé M pont akkor és csak akkor nem jon létre, ha az F Py, F'P, félegyenesek egymas meghosszab-
bitasaba esnek, masképpen ha h atmegy F-en. Ilyen esetben az allitds targytalan.

Bartha Miklos (Szeged, Sagvari E. Gyak. Gimn., III. o. t.)
Kovdcs Istvdin (Budapest, 1. Istvan Gimn., IV. o. t.)

Megjegyzések.1. Lattuk, hogy az ellipszisiink P pontja koriil (2a — FP) sugérral irt kor érinti k-t (természetesen
beliilrl) és atmegy G-n. Ezt igy is kimondhatjuk: azon korok kozéppontjainak mértani helye, amelyek érintik k-t
és atmennek G-n, az az ellipszis, melynek nagytengelye 2a hosszusagu és fokuszai F' és G. Ebben a felfogasban F
és G szerepe kiilonb6z6, k-t az ellipszis (egyik) vezérkorének nevezziik, F' a vezérkor kézéppontja és G a fokusz.
(Természetesen G-hez is tartozik egy vezérkore az ellipszisnek.) Ebbol az értelmezésbdl tobb elemien bizonyithato
érint&je minden olyan (a sikjaban fekvs) egyenes, amelynek csak egy kozos pontja van az ellipszissel.

2. Megoldasunkban tulajdonképpen a kovetkezd Aallitast bizonyitottuk be. Legyen az E; FM derékszogi harom-
szogben Ei-nek az FM atfogora vonatkozo tiikkorképe Fa, és legyen G olyan pont, amelyik nincs rajta sem az E1 M,
sem az FoM egyenesen. Az F;G szakasz felez6 merGlegese metszi az F'E; egyenest, jeloljik a metszéspontot P;-vel
(i =1, 2). Azt allitjuk, hogy akkor P; P, merdleges GM-re.

Ennek az allitdsnak a segitségével rovid bizonyitést adhatunk az 1967. évi Orszagos Kozépiskolai Tanulmanyi
Verseny II. fordul6jdban a matematikai osztalyok részére kitiizott 2. feladatrald A feladat szovege a kovetkezd volt.
Az M AB egyenl6 szari haromszog M csicsan két egyenes megy at, u és v. Az A pontbdl u-ra, B-b6l v-re bocsatott
merdlegesek metszéspontja legyen W. Az A-bol M A-ra éllitott merdleges messe u-t U-ban, a B-b6l M B-re allitott
merGleges messe v-t V-ben. Bizonyitando, hogy UV mer6leges MW-re.” (2. &bra.)

ILasd pl.: Horvay Katalin—Pdlmay Lérant: Matematika a gimn. és szakkozépisk. II. oszt. szdmara. Tankonyvkiado, Budapest, 1967.
175. old. 240. feladat.

2A feladat megoldasa megjelent a kovetkez6 helyen: Bakos T.-Lérincz P.—Tusnddy G.: Kozépiskolai Matematikai Versenyek az 1967.
évben. Tankonyvkiad6. Budapest, 1970. 95. oldal.



Legyen ugyanis az A-bol M A-ra és B-b6l M B-re éllitott merdlegesek metszéspontja C, messe W A, illetve W B
felez6 merdlegese a C A, illetve CB egyenest az U’ illetve a V' pontban, és legyen ennek a két felez6 merdlegesnek a
metszéspontja K. Ez a K az ABW haromszog koré irhato kor kozéppontja, tehat rajta van AB felez6 merdlegesén,
MC-n. Igy az a C centrumu centralis hasonlésag, amely M-et K-ba viszi, u-t KU'-be, v-t KV'-be, UV-t U'V’'-be
viszi. Elég tehat bizonyitani, hogy U'V’' L MW, ez viszont épp a bevezetSben kimondott llitas, ha benne az F1, Es,
F, M, G, P, P, pontok szerepét rendre A, B, C, M, W, U’, V' veszi at.

(Tusnddy Gdabor)



