I. Legyen roviditésiil

(3) sin” x = &,
(4) cosy = .
Ekkor

’U2—u

=5 {(€+n) €+ = T,

tehét £ és n a kovetkezd masodfoka egyenlet gyokei:

v2—u

=0.
2

(5) (z=8FE—-n)=2"—-(E+nz+n=2"—vz+

Innen akkor és csak akkor kapunk olyan megoldast, amely mellett (3) és (4) egyidejileg megoldast ad z-re, és y-ra,
ha (5) mindkét gytke valos és fennall

(6a) n =2k esetén  0<¢ n<l1,
(60) n=2k+1lesettn —1<¢& n<1,

hiszen barmely x,y szam sinusa és cosinusa —1 és 1 kozé esd szam, és n-edik hatvanyuk n péaros vagy paratlan volta
szerint 0 és 1 kozé, ill. —1 és 1 kozé esik — a két hatart mindig megengedve.
Mivel (5)-ben a masodfoku tag egyiitthatoja pozitiv, azért az

2 _ 2 2_9
2 v u:( _E) v u
f(z)=2"—vz+ 5 7= 3 + 1
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fiiggvénynek minimuma van a % helyen, és ennek értéke Y . Ismeretes, hogy (5) gyoOkei akkor és csak akkor

val6sak, ha e minimum nem pozitiv:
(7 v? —2u <0, v? < 2u.

Annak sziikséges és elegendd feltételei pedig, hogy (6a), ill. (6b) teljesiiljon a gyokokre:
egyrészt, hogy a minimum helye a (0, 1), ill. (=1, 1) intervallumban legyen:

(8a) 0< =<1, azaz 0<wv <2, il

(8D) 1< =<1 azaz — 2 <wv <2,

3
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mésrészt hogy az intervallum mindkét végpontjaban f(z) értéke mar nem negativ legyen. Eszerint minden n-re

vP—u 1 2
=1- = — — — — >

fy=1—-v+ 5 2{(1} D= (u 1)|} >0, azaz
(9) (v—=1)*> (u—1),
tovabba n parossaga szerint

2 _

(10a) f(0) = Y 5 <> 0, azaz v?>w, ill.
(100) f(=1) = % {(v +1)% = (u— 1)} >0, azaz (v+1)° > u— 1.

2. Az eddigiek szerint a kivant tulajdonsagu P(u,v) pontok koordinatainak minden n esetén teljesiteniiik kell a
(7) és (9) felteteleket, tovabba paros n esetén a (8a), (10a) feltételpart, paratlan n esetén pedig a (8b), (10b) part; és
forditva, ha adott n esetén egy P pont koordinatai teljesitik a megfelel6 négy feltételt, ez elegendd is ahhoz, hogy az
(1), (2) rendszernek legyen megoldasa, ekkor tehat P hozzatartozik a mértani helyhez.

Marmost (8a) és (8b) egy-egy az = tengellyel parhuzamos siksavot jelolnek ki. — Ha (10a) az egyenlGség jelével

1
teljesiil, akkor P a v? = u egyenletii parabolan van rajta, vagyis azon, melynek cstcsa az origo, fokusza az T 0>

pont; ha pedig a bal oldal nagyobb — ahol az ordinata all —, akkor a parabola kiilsejében van P, vagyis a parabolavonal
altal kettévagott siknak a fokuszt nem tartalmazo részében. — Akkor is parabolan van P, ha (9), ill. (10b) teljesiil
az egyenlsség jelével, ezek az el6bbibdl azzal az eltolassal adodnak, amely cstucsat az (1, 1), ill. (1, —1) pontba viszi;
egyenlGtlenség esetén pedig ismét a megfelel§ parabola kiilsejérdl van szo.

1
Végiil hasonloan (7) az origd csicsu és <§, 0> fékuszu parabola vonalédn és a belsejében levs pontokra és csak

ezekre teljesiil.
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Az 1a abran paros n-ekre, az 1b abran paratlanokra tiintettiik fel a megfelel§ savhatar-egyeneseket, parabolakat, és
mellettiik vonalkizassal jeloltiik a keletkezett sikrészek koziil azokat, amelyek pontjai nem teljesitik az illets feltételt.
Igy a mind a négy feltételt teljesits sikrész jeldletleniil, fehéren maradt, ez és a hatarvonala adja a keresett mértani
helyet.
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