x = 0 egeész szam, és P(0) = ag; a feltevés szerint viszont az oszthatoségi kapcsolat ismert jelblésével
(2) 7|P(0), tehat 7|ao,

ami az allitdsnak az utolséd egyiitthatéra vonatkozd része.
A tovabbiakban ismételten felhasznaljuk a kovetkezs két segédtételt:
I. Ha 7|b és 7|c, akkor
7|(b+¢c) és T|(b—c).
Valoban,
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a jobb oldal mindkét tagja feltevésiink szerint egész szam, masrészt pedig két egész szam Osszege is, kiilonbsége is egész
szam. Eredményiinket ebben az alakban is fogjuk alkalmazni: ha 7|(b + ¢) és 7|b, akkor 7|c (vagyis az els6 feltételbol
a 7-tel oszthatd b elhagyhato).
II. Ha egy szorzat oszthato egy olyan c¢ (egész) szammal, amely a szorzat egyik tényezdjéhez relativ prim, akkor a
szorzat masik tényezGje oszthato c-vel
Marmost, ha x egész szam, akkor (—x) is egész, igy 7|P(z), 7|P(—x), és az L. segédtétel alapjan kovetkezik, hogy:

(3) 7{P(z) - P(—2)} = 2z(asz? + azx® + a1),

ugyanis a kiilénbségbdl az x paros kitev6jd hatvanyait tartalmazé tagok kiesnek, ag is. Innen x = 1, 2 és 4 helyet-
tesitéssel és mindjart figyelembe véve, hogy 2x = 2, 4 és 8 mindegyike relativ prim 7-hez, a II. segédtétel alapjan:

712(as + asz + a1), tehat (4) 7|(as + az + a1),
714(16a5 + 4as + a1), tehat (5) 7|(16as + 4ag + a1),
7|18(256as5 + 16as + a1), tehat 7|(256a3 + 16a3 + a1).

A jobb oldali harom kapcsolathol I. alapjan Osszeadassal, majd II. alapjan, végiil I. alapjan kivonéssal
7|(273as + 21as + 3a1) = 3{7(13as + a3) + a1 },
7|{7(13as + as) + a1 }, mert 3 és 7 relativ primek, tehat

(6) Tas.

Ennek alapjan (4) és (5) igy alakul:
4" 7|(as + as), 7|(16as5 + 4as),
és tovabb a fentiekhez hasonldéan

7|{(16a5 +4ag) — (a5 + ag) — (a5 + ag)} = 7(2(15) + 2asg,

7|2a3,
(7) 7|a‘37
végiil ezt (4)-vel egyiitt figyelembe véve
(8) 7las.

A (6), (7), (8) és (2) eredmeények az allitas bizonyitasat jelentik P(x) — P(—x) kiilonbségben felléps egyiitthatokra és
ag-ra.
Ezzel pedig a hatralevs egyiitthatokra is megadtuk a bizonyitast, hiszen a foltevés és (2) alapjan

7{P(z) + P(—z) — 2P(0)} = 22”(aga™ + as2® + a),

ugyanis az 0sszeghben z pératlan kitevds hatvanyai kiestek, és ismét az x = 1, 2 és 4 értékeket véve az utébbi alakboél
a 222 tényez6 I1. alapjan elmarad, ez utan pedig a maradé tobb tagi lényegében azonos a (3)-beli tobbtagtval.

Megjegyzések. 1. Az ag = a5 = a4 = az = ap = 0, ag = a1 = 7/2 egyiitthatéo-rendszer példat ad olyan polinomra,
amelynek értéke minden egész = mellett 7-tel oszthatd egész szam, egyiitthatoi viszont nem mind egész szamok,
ennélfogva ré az eredeti kittizés allitdsa nem igaz.

2. Hetedfoku egyenletre mar nem volna igaz a helyesbitett feladat allitasa. Ugyanis az &7 — x polinom egyiitthatoi
egész szamok, a polinom értéke minden egész x helyen oszthatd 7-tel, viszont nem minden egyiitthatdja oszthato 7-tel
(csak a ki nem irt, 0 értéki egylitthatoi).

1Lasd Horvay Katalin—Pdlmay Lorant: Matematika a gimn. I. oszt. szamara. 4. kiadas. Tankonyvkiad6. Budapest, 1969. 110.o0ld.
2 A bizonyités megtaladlhato pl. a kovetkezd kozépiskolai szakkori fiizetben, a 18-26. oldalakon: Farago Ldszlo: A szamelmélet elemei. 2.
kiadas. Tankonyvkiad6. Budapest. 1967.



