Megoldas. Fel fogjuk hasznalni, hogy az z, y, z oldalakkal szerkesztett haromszog x oldaldhoz tartozo sy stlyvonal
négyzete — mint aldbb megmutatjuk — s2 = (2y* + 22% — 2?) /4, masrészt, hogy a stlypont tavolsiga az y és z oldalak
kozos végpontjatol 2sy /3.

Legyen az ABC haromszog sulypontja S, oldalainak hossza BC' = a, CA =b, AB = ¢ (1. abra).
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gy az SA; = SB; kovetelménybsl SA% + AA? = SB? + BB?, azaz
2b% + 2¢? — a? R 2¢% + 2a? — b? L,
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rendezve 2 g
k2(a’2 - b2) = %7

ennek a # b esetén csak k = 1/+/3 felel meg (k > 0), a = b esetén pedig barmely pozitiv k.

A talalt k eértékkel

SA? = SB? = g (a® + b2 + 2),

és ugyanekkora hasonloan SC? is. Tehat k = 1/ V3 az egyetlen megfelels érték, ha az ABC haromszdgnek van két
kiilénboz6 oldala, ha pedig a haromszog szabalyos, akkor nyilvanval6an barmely k érték megfelel. A kérdéses tavolsag

1
g\/2(a2 + b2 4 ).

A felhasznalt képlet levezethets ebbdl: a K LM N paralelogramma oldalainak négyzetosszege egyenls atloinak
négyzetosszegével (2. abra).
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2. dbra

Legyen LKN< < 90° és N, M vetiilete a KL egyenesen Ny, My, igy KNy = LMy és MM; = NN;, tehat
KM?+LN? = (KL + LM;)*+MM?+(KL — KN,)*+NN? = 2 KL*4+2(LM?+MM?) = KL>*+MN?*+LM?*+NK?.

Ha ugyanis még az oldalak KL = MN =y, KN = LM = z, az atlok metszéspontja O, akkor KO = s, = KM /2
a KLN haromszog LN = x oldaldhoz tartozoé stulyvonal, és 43926 + 22 = 2y® + 222, ebbdl fejestiik ki font s,-et.
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