Figyeljiik meg inkabb el6szor csak azt, hogy egyetlen a® kobszam 9-cel osztva milyen m maradékot ad, mondjuk a
kezdeti értékeire:

a= 0, 1, 2, 3, 4, 5,
ad = 0, 1, 8, 27, 64, 125,
m= 0, 1, 8, 0, 1, 8.

Azt tapasztaljuk, hogy a maradékok harmanként ciklikusan ismétl§dnek, vagyis m értéke csak attol fiigg, hogy a 3-mal
osztva mennyi maradékot ad. Valéban ha a = 3b + ¢, akkor

a® = 270% + 276%¢c + 9bc? + 2 = 9d + A,

(Természetesen b, ¢, és d is egészek és 0 < ¢ < 3 miatt 0 < A< 9.) Tehat ha a 3-mal osztva ¢ maradékot ad, akkor
a® 9-cel osztva ¢ maradékot ad. Egy szam 3-mal osztva 0, 1, vagy 2 maradékot ad, egy kobszam tehat 9-cel osztva 0,
1 vagy 8 maradékot ad.

Ez utobbi megéllapitasunkat célszertibb gy kimondani, hogy egy a® kobszamhoz mindig talalhatunk olyan 9-cel
oszthato A szamot, hogy e két szdm kiilonbségének abszolut értéke legfeljebb egy:

la® — A] < 1.

Ennek alapjan harom kobszam a? + ag + ag Osszegéhez mindig taldlhatod olyan 9-cel oszthatd A szam, hogy e két
szam eltérése legfeljebb 3:
a3 + a3 + a3 — A| <3,

hiszen A valaszthato az af, a3, aj szamokhoz tartozd Ay, A, A3 szamok Gsszegének.
Ha tehat egy szam 9-cel osztva 4-et vagy 5-0t ad maradékul (marpedig ilyen szam végtelen sok van), akkor az a
szam nem Aallithato el harom kobszam Osszegeként.

Megjegyzés. Feltehetd a kérdés, mi adta az Gtletet Péternek a 9-es oszt6 ajanlasara. Valdszintileg az, hogy észrevette
a 9-cel valé osztaskor a maradékok 3-as periddusat, amit a tablazat is mutat. Viszont a kérdés altalanositasaban
Ovatossagot ajanlunk
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