Jeloljiik az eredeti haromszogbe beleirt és a koréje irt kor kozéppontjat K *-gal, illetve L*-gal, a héromszog suly-
pontjat S-sel.

1. dbra

Azt fogjuk bizonyitani, hogy (1. abra)

a) L™ felezi a K* L szakaszt,

b) S az L*M szakasz L*-hoz kozelebbi harmadol6pontja,

c) S a KK* szakasz K-hoz kézelebbi harmadolopontja.

A b) és c) allitas szerint KL* || K*M és KL* = K*M/2, hiszen a KL*S és K*MS haromszogek hasonlok, és
megfelels oldalaik aranya KS : SK* =1:2 (2. abra).

2. abra

Eszerint a K*L* és MK egyenesek metszik egyméast, és L' metszéspontjukra teljesiil, hogy L* felezi az L'K*
szakaszt és K felezi az L' M szakaszt. Mivel az els6 tulajdonsag csak K*-nak L*-ra vonatkozo tiikorképére teljesiilhet,
és a) szerint L-nek megvan ez a tulajdonsiga, L azonos L'-vel, tehat K felezi az LM szakaszt, amint azt bizonyitani
akarjuk.

Elegendd tehét az a), b), c) allitasainkat bebizonyitanunk. Ehhez fel fogjuk hasznalni a kovetkezs két allitast (3—4.
abra):

1. Egy Hy = A¢BoCy haromszoghben a csucsoknak a szemkozti oldalakon levé A, By, Cy vetiiletei, és a BoCy,
Co Ay, Ao By szakaszok As, Bs, Cy felez6pontjai rajta vannak egy ko koron, amelynek Fy kozéppontja az LoMy szakasz
felez6pontja, ahol My a Hy magassagpontja, Ly a koréje irt kor kdzéppontja, Sy pedig Hy silypontja.




3. dbra

4. dbra

II. A Hy haromszog Sy sulypontja az LoMy szakasz Lo hoz kézelebbi harmadolopontja.

Az L. allitasban szerepls ko kort a Hy haromszog Feuerbach-féle korének, az My, So, Lo pontokon atmend egyenest
pedig a haromszog Euler-féle egyenesének nevezziik. Allitasaink bizonyitéasa sok helyen megtalalhaté ugyan, az azonban
olyan egyszeri, hogy érdemes itt megismételni.

I. Jeloljik az AgMy, BoMo, CoM, szakaszok felez6pontjat rendre Asz-mal, Bs-mal, C3-mal. Az AyByMy harom-
szognek A3Cy kozépvonala, ez a szakasz tehat fele akkora, mint az MyBy szakasz, és parhuzamos vele. Ugyanigy
kapjuk, hogy C3As is az MgBy-nak, AsCs és CyAs pedig az AyCy szakasznak felére kicsinyitett képe. Mivel pedig
My By merdleges AgCy-ra, azért ezekbdl kovetkezik, hogy az AsC3 A3Cy négyszog téglalap, tehat az As As, CoCs szaka-
szok feletti Thalész-korok azonosak. Ugyanigy lathatjuk be, hogy az Ay As és By Bs feletti Thalész-korok is azonosak,
tehat van olyan kg kor,amely az Az, Bo, C3, As, Bs, C3 pontok mindegyikén atmegy, legyen ennek a kdzéppontja Fp.

Mivel az A As szakasz A1-b6l derékszog alatt latszik, Ay is rajta van kg-on, és ugyanigy By és C is rajta van. Mivel
Fy a CyC5 szakasz felezépontja, és a CyCh, CoLg egyenesek parhuzamosak, az Ly pont Fy-ra vonatkozoé tiikkdrképe
rajta van a CyCy egyenesen. Ugyanigy kapjuk, hogy ez a tiikorkép rajta van az AgAi1, BoB; magassagvonalakon is,
tehat ez a tiikorkép az My magassagpont. Eszerint Fyy valoban felezi az LoM szakaszt.

II. Az Sy centrumu (—1/2) aranyu centralis hasonlosag az AgBoCp haromszoget az A; BoCy haromszogbe viszi,
tehat az AgBoCy koré irhato kort az A;BoCy koré irhato korbe és az elsének Ly kozéppontjat a masodiknak a
kozéppontjaba, Fy-ba viszi, vagyis Sg az FyLg szakasz Fy-hoz kozelebbi harmadolépontja. Mivel masrészt Fy felezi az
LoM, szakaszt, ezekbdl kovetkezik, hogy So az LoMy szakasz Lo-hoz kozelebbi harmadolépontja.

Ratériink az el6rebocsatott a), b), c¢) allitasok bizonyitasara. Jeloljilk az eredeti haromszoget H-val, a hozzéirt
korok kozéppontjai altal meghatarozott haromszoget Hi-gyel, H kdzépharomszogét Ha-vel. Mivel a H-hoz irhaté
korok kozéppontjai rendre a H két kiils6 és egy belss szogfelezGjének a metszéspontjai, ezért Hy oldalai H-nak kiils6
szogfelez6i, tovabba H bels6 szogfelez6i a Hi-ben magassagvonalak. Eszerint K* a Hp-nek magassagpontja, H a
Hi-nek talpponti haromszoge, és a H koré irhatoé kor Hi-nek Feuerbach-kore. Tehat az 1. allitas szerint L* felezi a
K*L szakaszt, amint azt a)-ban allitottuk. Mivel az M, S, L* pont rendre H magassagpontja, sulypontja, és koréje
irt korének a kozéppontja, azért a II. allitast H-ra alkalmazva kapjuk a b) allitast. Az S centrumt, (—1/2) aranyua
hasonlosag H-t Ha-be, K*-ot K viszi, tehat S a K K* szakasz K-hoz kozelebbi harmadolépontja. Ezzel a c¢) allitast is
bebizonyitottuk, megoldasunk végére értiink.



