A kuap tengelymetszete trapéz, mely a félgémbbdl kimetszett félkorbe van beleirva, a trapéz hosszabbik parhuzamos
oldala a félkor atmeérgje. Ezt valasztjuk hosszegységnek és a csonka kap a oldalvonalat és kisebbik alapjanak d atmérgjét
— a trapéz szarat és rovidebb parhuzamos oldalat — kifejezziik az atlo és a parhuzamos oldalak kozti ¢ szoggel:

a=sinp=t d=1-2sin’p=1-—2t2, ahol t=sin ¢.

Ezekkel a csonka kup felszinének valtozo része (az alsoé alapkor allando teriiletét mindjart elhagyva)
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és célszert lesz a kovetkezd fiiggvényt vizsgalnunk:
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1 0<t<—(<0,7072), hiszen 0 < ¢ < 45°.
(1) < ﬂ( ) ©
Ennek ugyanis ugyanazon t-nél vannak a széls¢ értékei (az értelmezési tartomanyban) mint F-nek és ugyanolyan
jellegtiek.
Képezziik a derivaltat és keressiik az értelmezési tartoméanyba esé zérushelyeit:

y =43 —3t2 — 2t + 1.
Egyik zérushelye ¢ = 1 (nem esik (1)-be), hiszen az egyiitthatok osszege 0. A megfelels ¢ — 1 gyoktényezsit kiemelve
(2) (462 =)+ (2 —t) = (t —1) = (t = 1) (42 +t - 1),

a tovabbi két zérushelyet tehat a 4t> +¢ — 1 = 0 egyenlet gyokei adjak. Ezek valosak és szorzatuk —1/4, eszerint
egyikiik negativ, tehat az is kiviil esik (1)-en. A pozitiv gyok viszont benne van (1)-ben:

1
to=g(=1+V17) =0,3904, o =22°58,7,

csak itt lehet szélsG értéke y-nak (és F-nek).

Megmutatjuk, hogy to-ban maximum van, ehhez y'-nek (2) alatti méasodik alakjat hasznaljuk fol. Az els6 tényezs
(1)-nek minden helyén negativ, a masodik pedig 0 < ¢ < ¢y esetén (a masodfoku egyenlet két gyoke kozott) negativ,
hiszen a masodfoku tag egyiitthatoja pozitiv, aty <t < 1/ V2 értékekre pedig pozitiv. Igy az el6bbi rész-intervallumban
y' > 0, a fiiggvény né, az utébbiban 3y’ < 0, a fiiggvény fogy, és ez allitasunkat bizonyitja.

A talalt maximum-helyen a csonka kip alkotdja és fedSkorének atmeérdje

VIT—1 7+ V17
0=ty =—— =039, d=1-22 = +T = 0,696,

a teljes felszin pedig (a felgomb fokorét is beszamitva)
% (149 + 51V17) = 7- 0,702 = 2,20 teriiletegység.

Gl Péter (Budapest, Fazekas M. Gyak. Gimn., IL o. t.)



