1. feladat. Egy tzemben négy dolgozd kozitt egy kerek szdzasokban megdllapitott dsszeget osztanak ki jutalom
gyandnt. Kozlik velik, hogy vdlaszthatnak két elv szerinti felosztds kozott. Az elsd elv szerint az dsszeget havi fizetéseik
aranyaban osztanak fel, a mdsodik elv szerint az eddig munkdban toltott éveik ardnydban. — Mindegyik dolgozo a
részére kedvezdbb elvre szavazott, igy a szavazds nem hozott dontést. Végil megegyeztek, hogy mindegyik dolgozo a két
elv szerinti jutalmdnak dtlagdt kapja, 10 Ft-ra kerekitve. Igy a legfiatalabb 980 Ft-ot kapott. Mennyit kaptak a tobbiek,
ha egymds utan 14, 17, 21, illetéleg 31 éve dolgoznak, és mostani fizetésik sorra 1500 Ft, 1600 Ft, 1800 Ft és 2300
Ft?

Megoldas. Ha a jutalom Osszegét a fizetések ardnyaban osztandk szét, akkor az egyes dolgozok rendre az Gsszeg
15/72, 16/72, 18/72, ill. 23/72 részét kapnak, a munkaban eltoltott évek szama aranyaban torténd felosztas esetén
pedig rendre 14/83, 17/83, 21/83, ill. 31/83 részét. A kétféle hanyadrészek atlaga rendre
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ezekbdl a megéllapodas szerint kifizetett jutalmakat gy kapjuk meg, hogy megszorozzuk az atlagokat a szétosztando
x Osszeggel, és a szorzatokat 10 Ft-ra kerekitjiik.

A legfiatalabb jutalmazott részére a mondott szorzas utjan 975 és 985 Ft kozotti értéknek kellett adddnia, mert a
kozolt kerekitési elv szerint ezekbdl az értékekbdl adodik 980 Ft. Eszerint
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(ugyanis a hasznalt szorzo6 pozitiv).

Az x-re nyert korlatok kozott egyetlen kerek szazas van, igy « = 5200 Ft.

Ezt felhasznalva a fenti szamitasi elv alapjan a tovabbi harom dolgozénak jar6 jutalom rendre 1110 Ft, 1310 Ft,
ill. 1800 Ft. A kerekités soran fel-, ill. lefelé végzett kiigazitasok kiegyenlitik egymast, a kifizetett jutalmak 6szege 5200
Ft.

2. feladat. Oldjuk meg a kévetkezd egyenletet:

(1) (a—|—bi§c—:z:) 3 (b—|—c)(§z¢—20) 3 (c—!—a)éz—?:z:) _ (a :bb)c s

Vizsgaljuk meg azt az esetet, ha a:b:c=6:3:4.

Megoldas. Az a, b, c értékek egyike sem lehet 0, kiilonben az egyenletnek nem volna értelme. Igy a torteket
eltavolitva a kovetkezd, az eredetivel egyenértékd egyenletet kapjuk:

(a+b)(c —2)bc — (b+c)(z — 2¢)a® — (c + a)(c — 2z)ab =
= (a + b)ac® + 2a*be.

Ebbél pedig a szokasos rendezési 1épésekkel a kovetkezd egyenletet kapjuk:
z(a?b — a*c + abe — b?c) = c(a®b — a*c + abe — b3c).

Ha x egyiitthatoja nem 0, akkor = = c.

Ha pedig « egyiitthatoja 0, akkor az egyenletnek barmely szam megoldasa. Ez kdvetkezik be a kiilon vizsgalando
esetben; az a : b:c=6:3:4 ardnyossag ugyanis azt jelenti, hogy alkalmas u értékkel a = 6u, b = 3u, ¢ = 4u, és ezt
behelyettesitve x egyiitthatoja, és a jobb oldal 0 lesz, ill. az eredeti egyenletbe helyettesitve a bal oldalon x kiesik, és
mindkét oldal értéke 4 lesz; azonossidghoz jutunk.

3. feladat. Adott két egybevigd szabdlyos hatszog. Korzobe vesszik oldaluk negyedrészét, és félkoroket rajzolunk
minden oldal felezépontja kéril az elsé hatszdg esetében kifelé, a mdsodik esetében befelé; tovdbbd kérivet mindegyik
csucs koril az elsd esetben a hatszég szogeinek terében, a mdsodik esetben pedig a hatszégon kivil, oldaltol oldalig.
Tekintsik most azt a két idomot, amelyet az eqymdshoz kapcsolodo ivek és félkordk hatdrolnak. Melyik idomnak nagyobb
a terilete?
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Megoldas. Az elsd idom teriiletét ugy kaphatjuk meg a hatszog teriiletébdl, hogy hozzaadjuk a kinyualo hat félkor
— azaz harom kor — teriiletét, és elvessziik a befelé rajzolt hat ugyanakkora sugart harmadkor — azaz két kor — teriiletét
(1. abra). Igy a hatszoget egy kor teriiletével noveltiik.

A maésodik idom teriilete hat kétharmad kor — azaz négy kor — teriiletének hozzaadéasaval és hat ugyanilyen sugara
félkor — azaz harom kor — teriiletének elhagyéaséaval keletkezik a hatszog teriiletébdl (2. dbra). Tehat a hatszog teriileténél
ugyancsak egy olyan kor teriiletével nagyobb, amelyiknek sugara a hatszog oldalanak a negyede. Igy a két idom teriilete
egyenld.

Megjegyzés. Konnyi belatni, hogy a feladat eljarasat 6-szog helyett akiarhany oldali szabélyos sokszogre végezve
mindkét idom teriilete tovabbra is egy kor teriiletével novekszik. (Haromszog esetén a masodik moédon egy négy részre
szétes6 idomot kapunk, 3. abra.)
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Még altalanosabban, ha tetszés szerinti (6nmagéat nem metsz8) sokszoget vesziink 2 példanyban, és az egyik ol-
dalainak kozéppontjai koriil kifelé, a masikéi koriil befelé rajzolunk egyenls sugarral félkoroket, tovabba ugyanezzel
a sugarral az el6bbi csicsai koré befelé, az utobbié koré kifelé rajzolunk koriveket oldaltél oldalig, a kor sugarat agy
valasztva, hogy a rajzolt korivek ne nyuljanak egyméasba, akkor a két modositott idom teriilete egyenls (4. dbra).
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Valéban legyen a sokszog oldalszama n, egy kor teriilete ¢, a csicsok koré befelé rajzolt korcikkek teriileteinek
t
Osszege B, a kiils6 korcikkeké K, akkor nyilvan B + K = nt. Az els6 idom teriiletét n - 3~ B-vel valtoztattuk meg, a

masodikét pedig
t t t
K-n-—=nt—-B)—-n-—=n--—B
2 2 2
-vel, tehat ugyanannyival, és ezt akartuk beladtni. Kénnyen igazolhaté az is, hogy mindig egy kor teriiletével novekedik

a sokszog teriilete.



