I. megoldas: 1. Célszertibb a haromszogek kozos keriiletének inkabb az 1/3 részét jelolni egy betivel, legyen ez
p, igy a keriilet 3p és ha T; alapja a;, akkor szara, egyben T}, alapja (1. abra)
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Legyen még ap = p — d, igy bp = a1 = p + d/2 és by > ap miatt d > 0, masrészt azonban d < p. Tovabbmenve
as = p —d/4, és az ezekbol adodo

sejtést igazolja, hogy vele (1) alapjan
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Aij4+1 =P — (—§> d.

A szarak kozti o, szogre, a (—1/2) = ¢ roviditést bevezetve, i =0, 1, 2, ... esetén
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Tekintsiik ennek megvaltozasat, ha az indexet 2-vel noveljiik:
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a zarojelbeli tényezd pozitiv, igy ¢ < 0 miatt paros ¢ esetén a kiilénbség pozitiv, paratlan i esetén negativ, tehat a
felszogek sinusabol képezett sorozat paros indexii részsorozata névekvs, paratlan indexi részsorozata csokkend. Ennek
alapjan az allitas helyessége abbol adodik, hogy minden i-re 0 < «;/2 < w/2 és ebben az intervallumban sin z — tehat
inverze is — monoton noévekve.

2. A szdmpélddban olyan i értéket keresiink, amelyre 59° < a; < 61°, més szoval sin 29°30" < sin «; /2 < sin 30°30/,
a tablazatbol vett adatok kerekitett voltara tekintettel az intervallumot szikitve:
(3) 0,4925 < sin a; /2 < 0,5074.

Keressiink pl. paros i értéket, legyen i = 2j. Igy, (2)-t felhasznalva (3) helyére egyetlen egyenl6tlenséget irhatunk
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hiszen a maésik egyenlGtlenség teljesiil, mert minden péros indexre sin ap;/2 < 1/2 = 0,5. Tovabb alakitva (4)-et:
3¢%d < 3¢%d
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ugyanis ag = 2, by = 49 alapjan 3p = 100 és 3d = 3p — 3ap = 94. Végiil a megoldas:
47 > 94, j >4, i > 8, paros.

Hasonloan (3) jobb oldali egyenlétlensége alapjan megfelel minden ¢ > 7, paratlan index.
(2) alapjan i = 8 esetén sinag/2 = 4251/8559 < 0,4967, ag < 59°40’, ez tehat a 10"-es megkozelités folemelt
kovetelményének mar nem felel meg. A fentiekhez hasonloan, de most paratlan i(= 25 + 1) értéket keresve,
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5 < 0,5012 < sin 30°5,



(ugyanis ¢¥ 1! < 0, és ezért sin g1 > 0,5 > sin 29°55'; az interpolélt értéket lefelé kerekitettiik),
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(ugyanis masrészt ¢* ! > —1 és d < p), végiil
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(felkerekitve), amib6l j > 5, tehat megfelel minden ¢ = 25 + 1 > 11 érték.
Hennyey Katalin (Budapest, Kolcsey F. Gimn., III. o. t.)

Megjegyzés. Hasonloan tetszéleges € > 0-hoz meghatarozhato olyan n, hogy minden ¢ > n mellett |o; — 60°] < ¢,
mondhatjuk tehat, hogy a T,, haromszogek szogei 60°-hoz tartanak.

II. megoldas a feladat els6 részére. Legyen tovabb is T; alapja a;, szara b;, igy folytatolag

a; ai+1 S a;
bi=ai+1=s—§, Qit2 =S — Z; =§+Zl.

Ha marmost a; < b;, akkor a; < 25/3 és a;12 — a; = 0 és persze b, 12 — b; = (a; — a;+2)/2 < 0; ha pedig a; > b;, akkor

hasonléan a;19 —a; <0 és biyo —b; > 0. Az els6 eset (a III. tulajdonsag alapjan) a paros indexekre kovetkezik be, az

egyenldség kizarasaval, a masodik pedig a péaratlanokra.

Ezek szerint paros indexekre
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és igy aipj12 > (g4, paratlan indexekre pedig
Sina2j+1 Q2541 az5—1 2541 — sin Q2j—1
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ezért, Qgj+1 < Q25—1-
Sashegyi Liszlo (Tatabanya, Arpad Gimn., IIL. o. t.)

Megjegyzés. A 2. dbran a haromszog-sorozat 4 egymés utani 7; = OFP;Q; hdromszogét kozos fGestucsal és szimmet-
riatengellyel szerkesztettiik T5;-b6l kiindulva (ami persze Tj is lehet).
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A keriilet felének, s-nek kettéosztasat a/2-re és b-re Gjabb és Gjabb s-szakaszon végeztiik, ezeket a tengelyre merd-
legesen és kezdGpontjukkal a tengelyen vettiik fel.

A byj szér felét — mint agj11/2 hosszat — az OUV szabdlyos haromszog OU-ra merdleges magassagegyenesével
metszettiik le s aljardl, a font marado bo;41 résszel pedig a magassagegyenesbdl kimetszettiik Pojy1 helyzetét, O koriil
korivet irva.

E koriv OV-vel valé Va;41 metszéspontjanak a szimmetriatengelyt6l valé tavolsaga mindjart boj11/2, hiszen OV
hajlésa e tengelyhez 30°.

A P, pontok sorozata tart az OV szarnak ahhoz a P pontjahoz, amelyre OP = 2s/3.



