Eszrevéve, hogy 30621 = 173 - 177, és bevezetve a 177 = a, 173 = b rovid jeloléseket, szamaink

A=a®+ab* =1,
B =10 +a'b—a’,
C = a* + a®v? + v*,

eszerint B az A-bol adodik a és b felcserélésével. Ez a felcserélés C-t 6nmagaba viszi at, ezért elég lesz A és C' kérdését
vizsgalnunk.
C igy alakithato:

(1) (a® +b%)? — a®b* = (a® + b* — ab)(a® + b* + ab),

ennek alapjan a két tényezore kiilon-kiilon vetjiik fel az A-val vald legnagyobb k6z6s osztd kérdését.
Kézenfekvs kérdés, van-e olyan M, N, az a-tél és b-t6l nem fliggs egyiitthaté-par, hogy a-nak és b-nek

a4+ Ma?b + Nab? — b°

polinomjat C els6 tényezGjével szorozva A-t kapjuk. Ez teljesiil, ha A-ban és a szorzatban az egynevi tagok egyiitthatoi
rendre egyenlék (amit a® és b° egyiitthatoira mar biztositottunk a?, ill. b* egyiitthatojanak megvalasztasaval), azaz

a*h  egyiitthatoibol 0= M —1,

a®b?  egyiitthatoibol 0= N — M +1,
a’b®  egyiitthatoibol 0= —1— N+ M,
ab®  egyiitthatoibol 1=1+ N.

Konnyt latni, hogy van megoldas: M = 1, N = 0, tehat A oszthaté a? — ab + b*-nel, a hanyados a® + a?b — b%;
tovabb ennek és C' (1)-beli méasodik tényezGjének kozos osztojat keressiik.
Ismert azonossag alapjan a hanyados

(a® = b®) +a*b = (a — b)(a® + ab + b*) + a?b,

eszerint ha létezik a most mondott kozos oszto, az osztoja a jobb oldal utolsé tagjanak, a?b-nek is. Ennek osztoi (mivel
feladatunkban a és b relativ primek, hiszen b prim és nem osztoja a-nak) b és a® osztéi. Amde b-nek nincs 1-nél nagyobb
koz0s osztoja a® + ab+ b2-nel, mert ab-nek és b*-nek osztoja b, de a® nem oszthato b egyetlen 1-nél nagyobb osztojaval
sem, masrészt a’-nek sincs 1-nél nagyobb kozos osztoja a® + ab + b>-nel, mert az utolsé két tag Osszege b(a +b), ahol
b prim és a + b relativ prim b-hez is, a-hoz is, tehat a>-hez is.

Ezek szerint A és C legnagyobb kozos osztoja a® —ab+b? = 177% — 30621 + 173% = 30637, és ugyanez a legnagyobb
kozos osztdja a B, C szampéarnak is A és B fent emlitett (felcserélési) kapcsolata alapjan, hiszen a és b felcserélése
a? + ab + b-t nem valtoztatja meg, és a’b-re végzett meggondolasunk lényegében véve megismételhets b?a-ra.
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