I. megoldas. a) A beirt kor 2o atmérdjét a valtozo x alap fliggvényeként fejezziik ki az ismert o = t/s Osszefliggés
felhasznalasaval (m a tengelybeli magassag, 1. abra):
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1. dbra

Természetesen csak az x > 0 értékekre értelmezziik a fiiggvényt, igy 20 > 0, tehat ugyanannél az x értéknél van
maximuma — ha egyaltalan van —, mint négyzetének, az
?(2—-z) 22 —2°
24  x+2
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fliggvénynek, ezt fogjuk keresni.
Széls6 érték csak ott lehet, ahol a derivalt eltdnik:
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ami az x > 0 korlatozas miatt csak az
(2) zo=vV5-1  (~1,236)

helyen kovetkezik be, hiszen az utolso alak elol all6 tortjében a valtozoé tényezdk pozitivok, és a tort dllandéan negativ.
A mondott helyen maximum van, mert = < xo esetén = + 1 — /5 < 0, tehat ¥’ > 0, ha pedig = > z¢, akkor ' < 0.

A maximum értéke (2) és (1) alapjan 20max = \/10v/5 — 22 ~ 0,601.

b) A szerkesztés: derékszogi haromszoget szerkesztiink 1 és 2 befogokkal, a NG atfogora egyik végpontjabol egység-
nyi hosszusagot mériink fel, és az igy marado6 o alap f6lé 1 szarral egyenld szara haromszoget szerkesztiink (2. dbra).



2. dabra

Csetényi Artir (Szeged, Radnéti M. Gimu., I. o. t.)
Megjegyzések. 1. A kozvetett fliggvény derivélasi szabélya alapjan (1) jobb oldalanak derivaltjabol is megallapit-

hatjuk a széls6 érték helyét:
(20) = 2—z /2+:17 —(2+x)— (2—:17)_
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2. Felismerve, hogy a maximumra vezet§ zo alap 2-szer akkora, mint az egységsugaru korbe irt szabalyos tizszog

oldala, a kivant haromszoget megszerkeszthetjiik a szabalyos 6tszog szerkesztésére sokak altal ismert Ptolemaiosz—
Diirer-féle eljaras utolso lépésének modositasaval is (3. abra).

3. dbra

II. megoldas (a feladat szamito részére). Fiiggetlen valtozonak az alapon levs szog felét, z-t véve 0° < z < 45°,
az 1. &bran BF = cos2z, és igy

0=O0F = BFtgz = (2cos’ z — 1)tgz = sin 2z — tg z,
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ami csak akkor ttinik el, ha

c0s2z—\/5+1<>1> coszg = Vo+1
4 2)’ 4
220 = 51° 50’, hiszen az elol 4ll6 tort mindig pozitiv. A cosinus fiiggvény zg kdrnyezetében monoton csokkend, igy
a [ ]-beli tényezs is, z < zp esetén o > 0, z > zg esetén o' < 0, tehat maximum van. Az alap hosszéra ebbdl is
BC = 2cos2z9 = 4cos® 29 — 2 = V5 — 1 adodik.
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