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Emlékezziink, azért kezdtiink < n) -nel foglalkozni, mert azt reméltiik, ez a szam megérzi, hogy vannak primszamok
n

2n
n és 2n kozott; vagyis, ha feltételezziik, hogy n és 2n kozott nincs primszam, akkor ( ) primtényezss felbontasabol
n

2n
n

kisebb érték adodik ( ) szamara, mint amekkora valojaban. Nézziikk meg hat most, milyen egyenl6tlenség adodik

2
( n) szdmara a 9. és 10. feladatok megoldéasaval bizonyitott tételek segitségével.
n

2
11. Tegyiik fel, hogy n és 2n kozott nincs primszam. Mutassuk meg, hogy akkor ( n> nem lehet nagyobb, mint
n

2n-nek annyiadik hatvanya, ahany primszam van v/2n-ig, megszorozva a 2n/3-ig terjedd primszamok szorzatéaval.

Ha az igy kapott egyenl6tlenséget sikeriil megcafolni, akkor bebizonyitottuk, lehetetlen, hogy ne legyen n és 2n ko-
zott primszam. Igen am, de a kapott egyenl6tlenségben még két ismeretlen valami szerepel: a primszamok szama v/2n-ig
és a primszamok szorzata 2n/3-ig. Ezekre probéaljunk olyan egyenlStlenségeket megallapitani, aminek segitségével a
11. feladatban szerepld egyenléStlenséghbdl egyszertibb (de még mindig megcafolhato) egyenlGtlenséget kaphatunk.

12. Mutassuk meg, hogy n > 14 esetén n-ig (n-et is beleértve, ha primszam) legfeljebb g — 1 szdma primszam van.

(Az 1 nem szamit primszamnak.)

2n
A primszamok szorzatanak vizsgalatara megint a < )—et vessziik igénybe. Hiszen ez oszthaté az n és 2n kozotti
n
primszamokkal, tehat azok szorzataval is.

2n

13. Mutassuk meg, hogy ha n legalabb 5, akkor ( ) kisebb, mint 4",

n

14. Mutassuk meg, hogy ha egyaltalaban van n és 2n kozott primszam, akkor az ilyen primszamok szorzata kisebb,
mint 4", (Itt az n = 1 eset kivételével.)

15. Jeloljiik P,-el az n szamig terjedd primszamok szorzatat. Mutassuk meg, hogy P, < 4",
16. Tegyiik fel ismét, hogy n és 2n kdzott nincs primszam.

2 n n
Mutassuk meg, hogy akkor ( n) nem lehet nagyobb mint (2n)T\/2__142T feltéve, hogy n > 100.
n



