A 181. feladat a kovetkezs egyenletrendszer megoldasat tizte ki:

adx —I—a2y +az +u =0,
b3x +b%y 4+bz 4+u =0,
Sz +c*y +cz +u =0,
dr +d*y +dz +u = 1.

Ezt az egyenletrendszert ugy is tekinthetjiik, hogy az a
P(v) = 20> + yv? + 20+ u

harmadfoku polinom egyiitthatoinak (x, y, z, u) meghatarozasat kivanja, ha ismerjitk négy helyen a polinom értékeét.
Az egyenletrendszer els§ harom egyenlete szerint P(a) = 0, P(b) = 0, P(c) = 0, vagyis a, b, ¢ nulla helyei a P(v)
polinomnak, mésszoval gyokei a P(v) = 0 harmadfoku egyenletnek.

Tudjuk, hogyha egy szadm egy egyenletnek gyoke, akkor a nullara redukalt egyenlet baloldalabol kiemelhets az e
gy6khoz tartozé gyoktényezs. Igy ha a, b, c kiilonboz6 szamok, akkor polinomunk igy alakithaté szorzatta:

(1) P(v) = 2v® + yv® + 20 +u = x(v — a)(v — b)(v — ¢).
Az egyenletrendszer negyedik egyenlete szerint P(d) = 1, tehat P(d) = z(d — a)(d — b)(d — ¢) = 1, s innen

1
(d—a)(d—">b)(d—c)

Tr =

Most méar kénnyen meghatarozhatjuk az y, z, és u gyokoket is, ha az (1) azonossag jobboldalat polinomma alakitjuk:
2v® + yv® + zv +u = 20> — z(a + b + c)v? + x(ab + be + ca)v — zabe.

Az azonossag fennallasa azt jelenti, hogy v egyes hatvanyainak egyiitthatoi a bal- és jobboldalon egyenlgk kell, hogy
legyenek, tehat

a+b+c
(d—a)(d—b)(d—rc)’

y=—-z(a+b+c)=—

ab + bec + ca

z = a(ab+bc + ca) = (d—a)(d—=b)(d—c)’

abc
(d—a)(d—0b)(d—c)

u = —xabc = —



