Adataink alapjan — a piros, fehér és zold pontok szamat rendre p-vel, f-fel, z-vel jelolve — e 3 ismeretlenre az alabbi
(1)—(4) egyenleteket allithatjuk fel. (2)-hoz és (4)-hez sziikséges tudnunk, hogy n elembdl hanyféleképpen valaszthato
ki egy pér. Sorba szedve az elemeket, az els, masodik, harmadik, ..., n — 1-edik elem rendre a rékovetkez6 n—1, n—
2, n—3, ..., 1 elemmel alkothat el6z6leg még szdmba nem vett part, igy a lehetséges parok szama:

(n—1)+(n—2)+(n—3)+...+1=@.

(1) pf +pz+ fz =213,
. o=l SUD) o)y,
3) pfz = 540,
@) P (r 4oy =612,

2

és ezek alapjan a F = - (p + 2) kifejezés értékerdl kell valamit mondanunk. Ovatossagra int, hogy tobb

fF-1
2
egyenletiink van, mint ah&ny ismeretleniink.
Vegyiik észre, hogy (1) és (2) alatt minden pontpar Gsszekots egyenesét szamba vettiik, éspedig mindegyiket
pontosan egyszer, hiszen barmely pontpar vagy 2 kiilonb6z6 szinid vagy 2 ugyanolyan szind pontbdl all. Ennek alapjan

— pontjaink egyiittes szamat x-szel jelolve — az 6sszekdts egyenesek szama

z(zx —1)

5 =213 + 112 = 325.

Innen csak a pozitiv gyokot hasznalhatjuk: z = p+ f + z = 26.
Ezt felhasznalva (4)-bdl egyismeretlenes, harmadfokd egyenletet kapunk p-re:

(5) p(p—1)(26 — p) = 1224.

A bal oldal mindegyik tényez&je természetes szdm, ezért a megoldast kereshetjiik a jobb oldalnak kiilonb6z6 alapi
torzsszamhatvanyok szorzatara valo felbontasa alapjan is. 1224 = 22.32.17, vagyis valamelyik tényez6 oszthato 17-tel.
Masrészt latjuk, hogy p < 26 és mar 2- 17 > 26, igy az a tényezs egyenls is 17-tel. p = 17 és p — 1 = 17 esetén (5) bal
oldaldnak értéke nem 1224, szdmunkra csak a 26 — p = 17-bél ad6doé p = 9 érték felel meg.

Most mar f + z = 17, és ezt (3)-mal egybekapcsolva kiszamithatjuk f-et, z-t, és amennyiben ezek természetes
szamok, F-et is. Elére latjuk azonban, hogy valaszunk nem lehet egyértelmt, hiszen az adédé méasodfoki egyenletnek
gyokei, ha egészek, akkor kiilonb6z6k, mert 6sszegiik paratlan, és mindegyik gyokot vehetjiik f-nek.

(3)-bol fz= f(17— f) =60, igy f =5 vagy f = 12, tehat z = 12, ill. z = 5. Ezek, és p = 9 az (1)—(4) egyenletek
mindegyiket kielégitik. Az elsG esetben a 2 fehér cstuccsal biré haromszogek szama F' = 10 - 21 = 210, a masodikban
pedig 924.
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Megjegyzések. A feladat tobb mas aton is megoldhato. Pl. a p+ f + 2z = 26 eredményhez (1)-et és (3)-at hozzavéve
p, f és z mindegyikére teljesiil az
y> — 26y 4 213y — 540 = 0

harmadfoku egyenlet. Ennek gyokei 5, 9 és 12 (kozilik egyet 540 osztéi koziil valé probaval kereshetiink ki, ezt
levalasztva a tovabbi kett¢ mar masodfoku egyenletbdl kaphato), de (4)-bol f + z-re csak p = 9 ad egész értéket.

Tébben (3)-ban az 540 = 2% - 3% . 5 felbontés alapjan probalkoztak, (1) alapjan hozzavéve, hogy p, f és z koziil
ketts paratlan, igy pedig a harmadik oszthato 2%-nel.



