I. megoldas. 1. Jeloljitk a hét 1-essel leirt (107 — 1)/9 szamot h-val. Igy

(1) ABAC - AFG = DDDDDDD = D - h,
(2) ABAC-CHB = A h,
(3) ABAC -FJF =E -h,
(4) ABAC - DEC = J - h.

Szokas szerint feltessziik, hogy kiilonbozé bettk kiilonbozs szamjegyeket jelentenek, és egyik szam elsé jegye sem 0.
Az (1)—(4) egyenlségekben ekkor az A, B, C, D, E, F, G, J jegyek egyike sem lehet 0 vagy 5. Ugyanis az A, C, D,
E, F, J mint kezd§ jegyek nem 0-k, de B és G sem, mert akkor A, ill. D is 0 volna. Nem végzédhetnek a tényezsk
5-re sem, mert kiilonben vagy két kiilonboz8 betd (egy tényezs és a szorzat utolso jegye) megegyezne (5 volna), vagy
a szorzat O-ra végzddne, de lattuk, hogy A, D, E, J nem 0; ekkor természetesen a szorzat utolso jegye sem lehet 5.

Belatjuk, hogy A < C. Ugyanis A > C esetén (2) bal oldalan CHB < A - 10?, ABAC < (A4 1) -10%, ezért
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(A+1)-10°- A-10* = A(A+1)-10°>A-h=A-
9(A+1)-10° > 107, A+12=10%/9 > 11,

ami lehetetlen, hiszen A < 9.

Emiatt (2)-ben nagyobb szamrol van sz6, mint (1)-ben, tehat A > D, igy pedig (4) és (1) hasonlé 6sszehasonlitasabol
J < D.

(2) miatt B > A. Ugyanis B < A esetén az AAAAAAA : ABAC héanyados négyjegyd lenne. Ezt a fentiekbdl
Osszefoglalt

(5) J<D<A<C

eredménnyel egybevetve legalabb négy J-nél nagyobb, 5-t6l kiilonb6z6 szamjegy van, tehat J < 4. Tovabba J a (4)
szerint négyzetvégzideés, ezért értéke csak 1 vagy 4 lehet. Amde J = 4 esetén C értéke 2 vagy 8 lenne, és mindketts
lehetetlen. Ugyanis az els6 esetben C' < J adodik (5)-tel szemben, a mésodikban pedig (5) csak a D = 6, A =7
értékparral teljesiilhetne, holott C' = 8 esetén (2) miatt A paros. — Igy J =1, és C? végz6dése miatt C' = 9.

(5)-b6l A>3, 6s D = 2. De A =3 esetén (1) bal oldala kisebb lenne 4 - 103 - 4 - 102 = 16 - 10°-nél, amib6l D < 2
kovetkeznék. Ezért A > 4 és B 2 6.

Maésrészt B # 7 és B # 8, mert igy (2)-b6l A, mint a C - B = 9B szorzat utolso szamjegye, 3, ill. 2 lenne. Ezért
B =6, (2)-b6l A =4, és a szorzand6 ABAC = 4649.

Ennélfogva (1) bal oldala kisebb 5-10% - 5- 10 = 2,5 - 10%nal, D = 2, egyszersmind ez a C - G = 9G szorzat
végzGdése, tehat G = 8.

Most mar E és F' értéke csak 3 és 7 koziil valaszthato. (3) miatt E < F, ezért csak F = 3, F' = 7 lehet. Ezekkel
(1), (3) és (4) valoban teljesiil, (2)-bdl pedig H = 5 adodik, tehat (1)—(4)-ben a szorzé rendre 478, 956, 717, 239.

II. A fentiek szerint az ABAC = N szam osztoja h-nak — hiszen (1) szerint osztéja 2h-nak, de N péaratlan —, igy
pedig a 9h = 107 — 1 szamnak is osztoja, mas szoval 107 = N - P + 1, ahol P egész szam. Ezért
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vagyis az 1 : N osztésban P utolsé jegyének megéllapitdsa utdn a maradék 1, innen kezdve az eddigi osztasi maradékok
periodikusan ismétlédnek, 1/N tizedes tort alakja szakaszos, a szakasz hossza legfoljebb 7 szamjegy.
Nem lehet azonban a szakasz s hossza 7-nél kisebb szam, mert ekkor s > 1 esetén s valamelyik tobbszorose lenne
7, ami lehetetlen, mert 7 primszam. s = 1 hosszsagu szakasz esetén pedig az osztasban csak egyféle maradék léphetne
fel, holott az 1/N osztas elsé két maradéka 1 és 10, kiilonbozok. Igy az 1/N osztas szakasza hétjegyi; (4) alapjan

1 DEC 239 2151
ABAC ~ J-h 1111111 9999999

=0, 0002151.

(Valoban, az elsG szakasz kivonasaval a tort 1/107 részét kapjuk:

2151 0, 0002151 = 2151 1077
9999999 ~ 9999999 '

Barcza Gyéngyi (Budapest, Apaczai Csere J. gyak. g. III. o. t.)
Losonci Zoltan (Szeged, Vedres 1. ép. ip. t. III. o. t.)

II. megoldas a feladat elsd kérdésére. Gyorsan célhoz ériink, ha valahonnét ismerjitk az 1 111 111 szam kovetkezs
szorzat—elGallitasat: 4649 - 239, és azt is tudjuk, hogy itt mindkét tényezd primszam. Igy 4649 csak az ABAC tényezs



osztoja lehet, ABAC értéke 4649 vagy 9298. Az utébbi azonban lehetetlen, mert mar a 110-szerese is 8-jegyt, tehat
A =4, B =06, C = 9. Masrészt most mar a szorzok csak a 239-es tényezének 3-jegyl tobbszorosei lehetnek. Ilyen
csak négy van: 239, 478, 717 és 956. Ezek OsszeegyeztethetGk a mar meglevs jegyekkel 239 = DEC, 478 = AFG,
956 = CHB, végill FJF =717, igy mind a négy egyenlGség teljesiil és mas megoldas nem lehetséges.

Szeredi Péter (Budapest, Rakoczi F. g. III. o. t.)

Megjegyzés. J = 1 megallapitasa utan prébalgatassal kereshetjiik, hogy az FJF = F1F szorz6 az F mely értéke
esetén osztdja h-nak, vagy valamelyik 10-en aluli tobbszordsének. F' = 2 esetén 212 = 4-53, ezért csak 4h-t és 8h-t kell
probalni, de nem 4ll fenn oszthatosag; 313 primszam, és nem osztoja h-nak, 414 = 232 .23, de 2 - 3%h mar 8-jegyT;
515 nem jon szoba; 616 = 11 - 56, de 11 nem osztéja h-nak, viszont 11h mar 8-jegyd. Végiil a 717-tel val6é proba révid
aton célhoz vezet.

Herényi Istvin (Budapest, 1. Istvan g. IV. o. t)



