I. megoldas. Legyen a bal oldal elsé tagja réviden a, a masodik tag b. Igy nyilvanvaléan a > b > 0, ezért a
szamtani és a mértani kézépre ismert egyenlétlenség szerint

a+b 2
b .
a <( 9 )

3
(a+b)* =a® +b° + 3ab(a + b) <a3+b3+1(a+b)3,

Ennek alapjan a bal oldal kdbére

(2) (a+0)° <4(a®+0%) =4-6=12%3,
végiil mivel kisebb szam kdbgydke kisebb:

a+b< V22.3=2V3, qued.

Varga Gabriella (Szombathely, Savaria Gimn. III. o. t.)

Megjegyzések. 1. A felhasznalt (2) egyenlGtlenségre még egyet kozliink a tobb lehetséges bizonyitéas koziil. Alkal-
mazzuk a harom nem negativ szam szamtani és a mértani kozepére ismert egyenlétlenséget az a®, o, b*, majd az a®,
b?, b% szamokra (a® = b > 0):

3, 3 3 3
Vabp3 = ¢2b < M7 ab® < ﬂ'

3 = 3
Képezziik ezek osszegének 3-szorosat, és adjuk hozza mindkét oldalhoz a® + b3-t:
a® +3(a*b + ab®) +b* = (a + b)® < 4(a® +0%), qued.

Eredményiink igy is irhato:

3) at+b _ sfa®+b ey Vd _ sfetd
2 = 2 2 =V 27

az els6 alak jobb oldala a és b in. 3-adik hatvanykozepe.
Ndadai Liszlé (Budapest, Fazekas M. Gyak. Gimn. II. o. t.)
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2. A (3) masodik alakjanak szemléletes megfelelsje 0 < ¢ < d esetére az, hogy az y = ¢z (x = 0) fiiggvény
grafikonjanak (ami y = 2% (z 2 0) grafikonjanak tiikorképe az y = 2 egyenesre) ¢ és d abszcisszajt pontjat Gsszekots
hir a gorbeiv alatt halad, a gorbe ive konkav. Ugyanis a bal oldalon annak a trapéznak a kozépvonala 4all, melynek
pérhuzamos oldalai az x = ¢ és = = d pontokhoz tartoz6 ordinataszakaszok — vagyis a hur felez6pontjanak ordinatéja
—, a jobb oldalon pedig a fiiggvény értéke a kdzépvonal talppontjdhoz tartozé x helyen.

II. megoldas. Bebizonyitjuk a kovetkezs két egyenlGséget:

3 1 3 1
V3+V3<V3+ ——, \/3-V3< V33— —=,
3V3 33
ezekbdl (1) osszeadassal adodik.

Képezziik mindkét esetben a jobb és a bal oldal kébének kiilonbségét (a szamitast egyiitt végezhetjiik, kettss
elgjellel):

379 393 1 5 1 1 1 1

+ 3F V3= +—>-+— >0,
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tehét a jobb oldal kdbe nagyobb a bal oldal kobénél. Ezért allitasunk is helyes.

Losonci Zoltdn (Szeged, Vedres 1. Epip. t., IIL o. t.)
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