I. A kérdést visszavezethetjiik két egyszertibb egyenlet kozos gyoke létezésének kérdésére. Ha ugyanis egy szam
(1)-nek is, (2)-nek is gyoke, akkor 0-va teszi a

(3) 122° + 282° + 62 + 14 =0
egyenlet bal oldalat is, amely azokbdl kivonassal adédik, valamint az 6sszeadéssal ad6do
(4) 62* 4+ 142% + 122% + 282 = (62> + 142° + 120+ 28) =0

egyenlet bal oldalat is. Tovabba mivel az utébbinak z = 0 gytke nyilvanvaléan nem elégiti ki sem (1)-et, sem (2)-t,
azért a kozos gyok — amennyiben létezik — gyoke a (4)-bol a 0 gyok levalasztasaval adodo

(5) 623 + 142% + 120+ 28 = 0

egyenletnek is, ennélfogva kozos gyoke (3)-nak és (5)-nek.
Ugyanigy azt a
—18x—42=0

egyenletet is ki kell elégitenie (1) és (2) kozos gyokének, amelyet (5) kétszeresének (3)-bol valo kivonaséval képeztiink.
Ennek egyetlen gyoke © = —7/3. Ez (1)-et is, (2)-t is kielégiti, tehat kozos gyokiik, és mas kozos gyokiik nincs.

II. Ezek szerint = + 7/3 mindkét eredeti egyenletnek gyoktényezdje. Tovabbi gyokeik meghatarozasa végett osszuk
(1) és (2) bal oldalat a koz0s gySktényezd 3-szorosaval, 3z + 7-tel. Az ismert

B 1=+ D)@ —z+1) & P —1=(@—-1)(2*+z+1)
azonossag felhasznaladsaval a hanyados igy alakithato:
(1) esetén: B+ +2zx+1)=(x+1)(2® +2+1),

(2) esetén: (2® —1)—2x(z—1)= (x — 1)(z* =z +1).

Innen latjuk, hogy (1)-nek tovabbi gyoke —1, (2)-nek tovabbi gyoke +1, és tobb valos gyokiik nincs, mert a méasodfoka
tényezoket 0-val egyenlgveé téve az egyenletek (k6zos) diszkriminansa —3, negativ.
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Megjegyzések. 1. Kereshetjik a kozos gyokot (3), ill. (5) bal oldalanak tényezdkre bontasa atjan is:

62(22% + 1) + 1422 + 1) = 2(3z + 7)(22% + 1), ill.
62(x? +2) + 14(2? +2) = 2(3x + 7) (2 + 2).

A masodfoku tényezk nem adnak valos gyokot, de még ha a beldliik adodd komplex gyokot tekintjiik is, az sem k6zos
gyok.
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2. Egyszeriibb a fenti eljaras, ha (1)-b6l és (2)-bol el6szor levalasztjuk a konnyen felismerheté nem kozos gyokiiket,
“l-et, ill. +1-et.



