I. megoldas. Azt kell belatnunk, hogy (1) bal oldala elsé 3 tagja dsszegének értéke i = 1, 2 esetén: z;( —5x?45) =
1. Négyzetre emelésekkel, figyelembe véve (3)-at, szorzassal és Osszevonassal

o2 = (18+2\f—\/ﬂ+\/£)/8,
ot = (58 +6V5 - 2vu+4v5u) /s,
ot~ 5a? 4 5= (8—4\/5+3\/_—\/5_u)/8,

ez pedig =1 gyel szorozva valéban 1-et ad. Hasonldéan kapjuk, hogy az allitas xs-re is teljesiil.
Szamitasunk akkor is érvényes, ha v/u, ill. /v helyére a negativjat irjuk, eszerint

T3 = (—1+\/’—\/E)/4, T4 = (—1—\f—\/5)/4
is kielégiti (1)-et. Végil x5 = 1 is gyok, mert az egylitthatok Osszege 0. Tobb gyok nincs, mert algebrai egyenletnek

legfeljebb annyi szam tesz eleget, mint amennyi az egyenlet fokszama.

II. megoldas. Az egyenlet egyik gyoke 1, a bal oldali polinom
(x—1)(z* + 23 — 42 — 4z +1)

alakban irhaté.
Ha megmutatjuk, hogy a masodik tényez6bdl kiemelhets az
(x — x1)(x — 22) = 2° — Az + B polinom, mas széval alkalmas «, 3 szamokra

4) (22 — Az + B)(2® + ax + ) = ' + 23 — 42 — 4z + 1,

ebbdl kovetkezik, hogy x1 és zo is gyOke az egyenletnek, és o és [ meghatarozasa utan a tovabbi két gyokot is
kiszamithatjuk. (2) szerint

A=x1+ a9 = (\/ﬂ+\/5)/4—1/2,

B =129 = (3\/5— 1) /4~ (\/a+ \/5u—|—\/_—\/5—v) /16,

ugyanis v/uv = 12v/5. (4) teljesiil, ha fennall, hogy
(5) a—A=1, f—Aa+B=-4, Ba—-Af=-4, BB=1.
Az els6 és utols6 kovetelmény szerint

a=A+1=(Vu++vv)/4+1/2, B=1/B=(1/z1)(1/z2).
Mivel tovabba
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adodik. Ezekbdl a masodik és harmadik kévetelmény bal oldala
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Ao = B+ B— Aa = —4,

végiil
Ba— A = (3\/5—1) /4 — (Va+ /o) (\/E+\/5+\/5_u—\/5_v) /32 =
- (3\/5— 1) J4— (Vi +v/v)? /32 = VB(u — ) /32 = —4.



Ezzel igazoltuk az (5) alatti egyenléségeket. (1) hatra levs két gyoke az
P +ar+pB=0

mésodfokd egyenlet két gydke. Itt a fentiek szerint « is, 8 is ugy all el6 —A-bol, ill. B-bosl, hogy ezekben /u és /v
mindegyike helyére a negativjat irjuk, ennélfogva ugyanigy kaphatjuk meg x3 és x4 kifejezését x1 b6l és xo-bdl.

Bottyan Janos (Hatvan, Bajza J. g. IIL. o.t.)
Bardany Imre (Budapest-Matyasfold, Corvin Matyas g. IV. o. t.)

Megjegyzés. Célhoz segit a kovetkezs sejtés is. x1 és xo kifejezése emlékeztet a masodfoka egyenlet gyokképletére.
w is, v is tartalmazza a kiilon is szerepls v/5-6t, ezért u-t, v-t probaljuk diszkriminansnak venni, vagyis az x1-et (z2-t)
ado masodfoku egyenlet masik gyokét /u (ill.v/v) negativjéval képezni. Ha ez a sejtés helyes, akkor

o1+ 23 = (—1 + \/5) /2, mims = [(—1 + \/5)2 - u] /16 = — (3+ \/5) /2,
To + 14 = (—1 - \/5) /2, doms=— (3 - \/5) /2,
a kérdéses masodfokt egyenletek bal oldalai:
= (Va—1)z/2— (3+V8) 2, o+ (VB+1)w/2— (3-V5) /2

Ezek szorzata (4) jobb oldalat adja, igazolja az adott x1 és zo, valamint a megsejtett x3 és x4 szam gyok voltat.
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