Feri kozlése helyes volt. Legyenek a keresett négyjegyd szam egymés utani szamjegyei A, B, C, D, ahol A # 0,
viszont a tobbi jegy barmelyike lehet 0 is. A kovetelmény szerint:

(A-10° 4+ B-10*+C-10+ D) — (D-10°+C-10*+ B-10+ A) =
(1) 999(A — D) +90(B — C) = n?,

ahol n egész szam, tehat lehet 0 és negativ szam is.

Mégis elég lesz egyelGre pozitiv n-ekre szoritkoznunk. Ugyanis n = 0 esetén ABC'D = DCBA, a szam 6nmaganak
a forditottja, 90 db ABBA alaki érdektelen megoldas adodik] (ugyanis az A és B altal felvehets értékek szama 9,
ill. 10 ). Tovabba elére tudjuk, hogy ABC D-vel egytitt a DCBA szam is megfelel, hacsak D > 0, ekkor a kiilénbség
—n3. Az ilyen megoldasok szamat amazokébol kénnyen megéllapithatjukﬂ

A bal oldal oszthato 9-cel, igy a jobb oldal is, ekkor pedig n oszthat6 3-mal, n = 3k, ahol k egész (ugyanis

(3k+£1)° = 27k% £ 27k% + 9k £1 = 9(3k> £ 3k + k) £ 1,

ami 9-cel osztva nem 0-t ad maradékul). Ezt (1)-be beirva és 27-tel osztva
B-C
=

eszerint B — C' értéke csak 0, 3, £6 és +9 lehet, vagyis a bal oldal masodik tagja 0, £10, 20, vagy £30. Masrészt
A — D értéke a 0, 1, 2, ..., 9 szamok valamelyike, igy a bal oldal nem nagyobb 9 - 37 + 30 = 373-nél. Az ennél nem
nagyobb pozitiv kobszamok:

(2) 37(A—D)+10- k3,

1, 8, 27, 64, 125, 216, 343,

és 37 szoba jov6 tobbszorosei:
37, 74, 111, 148, 185, 222, 259, 296, 333.

Innen konnyen kivalaszthatjuk azokat a szampéarokat, amelyek eltérése 0, vagy 10, vagy 20, vagy 30:

I 37— 27 =10, ekkor A—D =1, C — B =3, k=3, n=29;
IL. 74 — 64 =10, ekkor A—D =2, C — B =3;
I1I. 333 — 343 = — 10, ekkor A—D =9, B—-C =3.
Az 1. szampar esetében A az 1, 2, ..., 9 értékeket veheti fel, hogy D = 0 teljesiiljon, hasonléan C a 3, 4, ...,

9 értékeket, igy B = 0, e két jegy megvalasztasa egymastol fliggetlen, ezért az ad6édd megoldésok szama 9 -7 = 63.
Hasonléan a II. szampérbol 8 - 7 = 56, a I11.-bol 1.7 = 7 megoldast kapunk, ezek szerint n > 0 esetén a megoldasok
szama 63 + 56 + 7 = 126.

A negativ n-ekre vezeté megoldasokat ugy kapjuk, hogy (2) mindkét oldalat —1-gyel szorozzuk. Minthogy azonban
nem lehet D = 0, azért D részére az 1.— III. szdmpérok mindegyikének esetében 1-gyel kevesebb érték felel meg, a
megoldéasok szama

8:74+7-740-7=105.

Igy pedig az olyan négyjegyti szamok szama, amelyekbél a forditottjukat kivonva 0-t6l kiilonboz6 egész szam kobét
kapjuk, 231; Ferinek igaza volt.
A Gabor éltal észrevett megoldas a II. szamparbol adodik ki.

Herényi Istvin (Budapest, I. Istvan g. III. o. t.)

! Tartsuk Ferit komolynak, hogy nem dicsekszik semmitmondé megoldasokkal.
21tt viszont megengedjiik Ferinek, hogy nagyobb szamot mondjon. Miért nem természetes szamot irt el6 Gabor! Kiilsnben is egy szam
felirasakor nem mindjart arra gondol az ember, hogy nagyobb-e a szam a forditottjanal.



