I. Be fogjuk latni, hogy az A1 B1C1 D, = T tetraéder A;B1C; = H;p lapja egybevagd, tehat egyenls teriiletii az
ABCD =T tetraéder ABC = H lapjaval, tovabba hogy T1-nek D;-b6l huzott magassaga 3-szor akkora, mint T-nek
D-b6l huzott magasséga. Ezekbdl az allitas mar adodik.

¢

Az AA; és DD; parhuzamos egyenesekkel meghatarozott Sy sik a BC élt annak Ay felez6pontjaban metszi,
mert itt metszi BC-t S1-nek az ABC = S, sikkal valoé metszésvonala, az AD; sulyvonal. Igy 51 és a BCD lapsik
A1 D metszésvonala is atmegy Ag-on. Ezért az AgAA; és AgD; D haromszogek hasonlok, és a sulypont harmadold

tulajdonsaga alapjan
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ennélfogva So-t6l D harmadrész akkora tavolsdgra van, mint A;.

Hasonléan BB; = CCy; = 3 D1D(= AA;). Parhuzamosak is, emiatt az ABBy A1, BCC1 By, CAA1Cy négyszogek
paralelogrammak. Ezért a Hy és H haromszogek megfelel§ oldalai paronként egyenlSk, maguk Hy és H egybevagok,
mint allitottuk. Tovabba paronként parhuzamosak is a megfelels oldalak, igy H;-nek S sikja parhuzamos Sp-vel. Igy
pedig T1-nek D;-bsl huzott magassaga egyenlé Aj-nek So-t6l vald tavolsdgaval, tehat valoban 3-szor akkora, mint
T-ben a D-bgl huzott magassag.

IT. Legyen D; az ABC héaromszog tetszés szerinti belsé pontja, és D'1 a D1 D egyenes és az A1 B1C1 sik metszéspont-
ja. Vagjuk hérom részre a T és Ty tetraédert az AA; Dy Dy, BB1D| Dy, CCy D D; sikokkal és vizsgéljuk a megfelels
résztetraéderek térfogatanak aranyat. (Idomok térfogatat, ill. teriiletét ugyanugy jeloljiik, mint magukat az idomokat.)
Ekkor pl. az ABD1D és Ay By D D, tetraéderek AD1D és Ay D]D; lapjanak sikja kozds. A B-bdl, ill. By-bél erre
bocsatott magassag egyenls, mert BB, parhuzamos ezzel a sikkal, igy

A1B1D\Dy  AD|D

ABDiD =~ ADD




A két haromszog D1 D és Dy D) oldala egy egyenesen van, és az A-bol, ill. A;-bdl erre bocsatott magassag egyenld,
mert AA||D1D, igy
A1B1D1Dy D|D;

ABD:D DD

Hasonléan
B,C1D\D, CiADiD, D{D;
BCDyD =~ CADiD =~ DD’
tehéat
(1) T,/T = D)D,/D;D.

Ezzel visszavezettiik a feladatot az utobbi ardany meghatarozéasara.

Messe az AA; DDy = S’ sik BC-t A’-ben, B;Cj-et A}-ben. Igy
A'AY||AA1||BB1||CCy, mert BB, és CCy parhuzamosak, meghatéroznak egy S” sikot, ez parhuzamos AA;-gyel, A’ A}
pedig S” és S’ metszésvonala, tehat parhuzamos AA;-gyel.

Legyen AD és A’ A} metszéspontja A*. Ez egyszersmind a BCCy By trapéz atloinak metszéspontja, mert a BCy atlo
5" metszésvonala az AD B, méasképpen ADC] oldallapsikkal, C By pedig ugyanigy az ADC = AD Bj sik metszésvonala
S"-vel. igy A’A* = A*A].

Legyen végiil DD; metszéspontja AAj-vel D*. Ekkor DD* = D1D = D*D; = D;D! /3, mert egyrészt AA* az
AA’ A} haromszog sulyvonala, és igy felezi az A’ A oldallal parhuzamos Dy D* szakaszt, masrészt az AA A" és AA A}
haromszogek AA; alapja kozos, a harmadik cstucsaikat 6sszekots egyenes parhuzamos vele, ezért

A'D
DD = D*D) = TAI : AA,
(ugyanis A’A; az ADC és S’ sikok metszésvonala, tehdt d&tmegy D-n, hasonléan AA’ dtmegy Di-en).

Eszerint az (1) arany értéke 3, az 1. részben az ABC haromszog sulypontjabol kiindulva szerkesztett alakzatra
kapott eredmény érvényes az ABC haromszog belsejében tetszés szerint felvett D; pontboél kiindulva szerkesztett
alakzatra is.



