I. megoldas. Minden az allitasban szerepld szam pozitiv, ezért (1) akkor és csak akkor teljesiil, ha a hatvanyozassal
és osztassal keletkezs kovetkezs egyenl6tlenség teljesiil:
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Szamitsuk ki a (2) bal oldalan allo T;, tortet n elsé néhany értékére: Th = 1, To = 81/32 > 2, T3 = 8,
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Ezek tagrol tagra novekednek. Nézziik meg, fennéll-e ez tovabbra is: szamitsuk ki tetszés szerinti két egymés utani
tort hanyadosat:
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Itt a méasodik tényez6 1-nél nagyobb; a harmadikrél megmutatjuk, hogy nagyobb mint 4. Ehhez alakitsuk at ezt a

tényez6t a kovetkezSképpen:
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Az utolsé n-edik hatvanyt gondoljuk kiirva, mint n tényezé szorzatat. Ha mindegyik tényezébdl az els6 tagot valasztjuk
ki és ezeket szorozzuk Ossze, 1-et kapunk. Ha egy tényez6b6l a masodik tagot valasztjuk, az Osszes tobbibdl az elsét,
akkor a szorzat keletkez6 tagja 3/n lesz. A masodik tagot valaszthatjuk vagy az els6, vagy a masodik, s.i.t., vagy az
n-edik tényez&bdl, igy n olyan tagot kapunk, amelyiknek az értéke 3/n. A szorzat tovabbi tagjai pozitivok, ha tehat
ezeket mind elhagyjuk, azzal a szorzatot kisebbitjiik. Igy ha n > 1
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Ezzel belattuk, hogy Ty 1/T, > 1, azaz T, < T)41. Igy
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tehat a feladat allitasa is helyes.
Ferenczi Miklos (Budapest, Apéaczai Csere J. gyak. g. IIL o. t.)
Huhn Andrds (Szeged, Sagvari E. gyak. g. IIL o. t.)

Megjegyzés. A fenti megoldasban lényegében a kovetkezd Bernoulli-féle egyenlStlenséget bizonyitottuk be és hasz-
naltuk fel: ha h pozitiv, n pedig pozitiv egész szam, akkor

(1+h)" =1+ nh.
(Itt egyenldség csak n = 1-re &ll fenn.) Ezt a fentinél kissé tigyesebben alkalmazva azt nyerjiik, hogy
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Mivel még Th = 81/32 > (3/2)%, ebbdl teljes indukcioval kénnyen adodik, hogy T, > (3/2)", ha n = 2, vagyis az 1-nél
nagyobb n értékekre
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II. megoldas. Az allitas igy alakithato:
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A jobb oldal masodik tényezGje egyenls az elsG n természetes szam kobének Osszegével, igy a jobb oldal e kobszamok
szamtani kozepével egyenld. A bal oldal viszont ugyanezen szamok mértani kézepe, ezért a pozitiv szdmok mértani és
szamtani kozepe kozti ismert egyenlGtlenség alapjan n = 2 esetén kisebb a jobb oldalnal, n = 1 esetén pedig a két
oldal egyenld, tehat az Allitas igaz.
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