Megmutatjuk, hogy a széban forgo szakaszos tizedes tortek racionélis szamok, vagyis van olyan A, B pozitiv egész
szampar, hogy pl.

(1) 0, ab=—.

Kovessiik az A : B hanyados elsé néhény jegyének megallapitasat. A < B, kiilonben a hanyados egész része nem
lehetne O. A kovetkezd a jegyet a 10A : B hanyados egész része adja, és itt fellép egy a B-nél kisebb pozitiv R maradék,
kiilonben a hanyados nem lenne végtelen tizedes tort:

(2) 10A =aB + R, 0<R<B, tovabba a < 10.

A kovetkezd 1épésben a 10R : B hanyados egész része b, és a maradék ismét R. A végtelen tizedes tort b szam-
jegyeinek vég nélkiili ismétlédése ugyanis a rész—osztandé megismétlédésének a kévetkezménye, az utoébbi pedig csak
akkor egyenld a megel6z6 rész—osztandoval, ha a rész—maradék is egyenld a megelGzével. Igy (2) figyelembevételével

(3) 10R = bR + R, 9R = 9(10A — aB) = bB,
90A = (9a + b)B,
A 9a+b
B~ 90

allitasunknak megfelelGen, ugyanis 9a+b egész szdm. Nem lehet sem b = 9, sem b = 0, mert igy (3)-bol R = B,ill. R =0
adodik, ellentétben (2)-vel, és a hanyados véges tizedes tort: (a+1)/10, ill. a/10. — Ugyanigy 0, eddd . . . = (9¢+ d)/90.
Ezek szerint az a, b, ¢, d szdmjegyeket az alabbiak szerint kell meghataroznunk:

COS a—9a+b
90
9a + b)? 9c+d
20 =2 cosPa—1—=0eFO 4 _
COS za cos a 1590 90 N
(4) (9a + b)? = 45 -90 — 45(9c + d) = 3% - 5(90 — 9c — d).

Az atrendezett alak szerint a jobb oldal teljes négyzet, és ez all a 32 tényezs elhagyasa utan marado szorzatra is.
Az 5 torzsszam, ezért a zardjelbeli kifejezés egy teljes négyzet 5-szorose:

90 — 9¢ — d = 5k?, 9¢ +d = 90 — 5k2,

és k értéke csak 1, 2, 3, 4 lehet. Figyelembe véve a 0 < a, ¢ < 9, és5 0 < b, d < 9 kovetelményeket, a szoéba jovs
szamjegynégyeseket az alabbiak szerint kapjuk:

k=1, 9¢c+d=85, ¢c=9, d=4, 9a+b=15, a=1, b=E6;

k=2, 9%+d=70, ¢=7, d=7; nem felel meg, mert nem kiilénbozsk;
k=3, 9c+d =45, nem felel meg, mert d oszthatd 9-cel, amit kizartunk;
k=4, 9¢c+d=10, c=1, d=1, nem kiilonbozsk.

S
Mindezek szerint csak az a =1, c =9, b = 6, d = 4 szdmjegynégyes jon szoba, és ez meg is felel a feltételnek:

.1 17 .
cos a = 0,16 = 6 esetén cos 2a = BT —0,94.

Peterdy Gydrgy (Gy6r, Benedek-rendi Czuczor G. G. III. o. t.)

Megjegyzések. 1. (4)-b6l a, b-t igy kapjuk: 9a + b tObbszorése 3-nak és 5-nek, ezek relativ primek, tehat 15-nek is;
ezért 9a + b = 15 m, ahol m egész; masrészt a jobb oldalon a kivonandét elhagyva (9a + b)? < 45-90, 9a + b < 64,
ennélfogva m = 1, 2, 3 4. Marmost m = 1-gyel a = 1, b = 6, a fenti megoldast kapjuk, a tovabbi értékek mellett a = b,
ill. b=10, vagy 9.

Lehel Csaba (Budapest, Apaczai Csere J. Gyak. G. IIL. o. t.)

2. Szamos dolgozat ,ismert szabaly’-ra hivatkozva alakitotta at a szakaszos tizedes tortet kozonséges tortté, méasok

az ugyancsak tobbhelyiitt bemutatott fogassal: cos a = 0,abbb..., 10 cos a = a,bbbb... kivonassal 9 cos a =
b—a 9a+b

T 0T 10
be, hogy a véges szamu jeggyel irt szdmokra ismert kivonasi eljarasunk érvényes-e a vég nélkiili tizedes tortekre.

. Ezek helyes eredményre vezetnek, de a kozépiskolaban nem tisztazott tton, ugyanis nem lattuk



